Esercizi

Introduzione al calcolo letterale

Esaminare la formula per calcolare I’area S di un parallelogramma:
S=b-h

Scegliere fra le seguenti due frasi quella che descrive correttamente il significato

- delle lettere, motivando la scelta.

1. «b¢labase e h & altezza del parallelogrammas;
II. «b indica la misura di un lato e % indica la misura dell’altezza relativa a
quel lato».

Esaminare la formula per calcolare I’area S di un triangolo:
_bh
T2

Scegliere fra le seguenti due frasi quella che descrive correttamente il significato
delle lettere, motivando la scelta.
I «b ¢labase e h & 1'altezza del triangolo»;
II. «b indica la misura di un lato e % indica la misura dell’altezza relativa a
quel lato».

Esaminare la formula che descrive il moto rettilineo uniforme:
S=v-f

Scegliere fra le seguenti due frasi quella che descrive in modo completo il
significato delle lettere, motivando la scelta.
. «s indica la distanza percorsa, ¢ indica il tempo impiegato a percorrere la
distanza s, mantenendo costante la velocitd v»;
II. «s &lo spazio et & il tempo».

Quando si paga un professionista, al costo della prestazione vanno aggiunti i
seguenti contributi:

PIVA, che & il 19% del costo;
- il contributo integrativo, che & il 2% del costo.
Infine deve essere sottratta al costo la ritenuta d’acconto, che & il 19% del costo.
Se la prestazione costa 1 milione di lire, qual & la somma totale da pagare?
Scrivere una formula che fornisca la somma totale S da pagare per una prestazione
che costa c lire.

Un alunno ha avuto nei compiti di matematica i seguenti voti: 4 5 7 6
Calcolare la media dei voti.
Scrivere una formula che fornisca la media m di 4 voti a, b, ¢, d.

Scrivere la formula che permette di calcolare I’area S di un rettangolo con i lati
lunghi a e b.

Scrivere la formula per calcolare il perimetro P del rettangolo.

Esprimere le due formule scrivendo le frasi che le descrivono correttamente.
Spiegare come si debbono modificare le formule per calcolare 1’area ed il perimetro
di un quadrato. ‘ ‘

Scrivere la formula per calcolare I’area S di un trapezio con la base minore lunga
a, la base maggiore lunga b e I’altezza lunga h.

Esprimere la formula scrivendo la frase che la descrive correttamente.

Scrivere la formula nel caso in cui Ialtezza & doppia della base minore.

Scrivere la formula per calcolare 1’area S di un pentagono regolare con il lato
lungo b e I’apotema lungo a. ‘ :

Scrivere la formula per calcolare il perimetro P del poligono.

Esprimere le due formule scrivendo le frasi che le descrivono correttamente.
Spiegare come si debbono modificare le formule per calcolare 1’area ¢ il perimetro
di un esagono regolare.




9. Tradurre in formule le seguenti affermazioni:
I. «La proprieta commutativa vale per 1’addizione, ma non

per ia Sotfra

zione». /m Formula pin breve Proprieta applicate
Il «La proprieta associativa vale per la moltiplicazione, ma non per la djy: e 1
sione». e L ap ( ;4 ) -ab=1-a-b=ab
HI. «Nell’insieme dei razionali vale la proprieta distributiva deliy moltipy; ' //,,4,!/' Proprieta della
cazione rispetto all’addizione, ma non 1a proprieta distributiva dejj’ ad dP 5y 1 y moltiplicazione:
zione rispetto alla moltiplicazione». ! - R commutativa. associativa
10. Tradurre in formule le seguenti affermazioni: 3¢ g‘ a jI b 1 elemento neutro
I. «1 & elemento neutro della moltiplicazione». P I
IL. «0 & elemento neutro dell’addizione». iz ( 3 ) y- ( -5 ) z
III. «0 ¢ elemento assorbente della moltiplicazione». 2 e
i1. Tradurre in formule le seguenti affermazioni: T —xyz
I. «0 non ha reciproco, perché & elemento assorbente della moltiplicy e
Z10Nne>».,

I «Non si pud dividere per O perché 0 non ha reciproco. Completare la seguente tabella come & mostrato nella prima riga.

12. Tradurre in formule le seguenti affermazioni: - — Ticat
I. «Per sottrarre due numeri razionali si aggiunge al primo 1’opposto de Formula data Formula piu breve Proprieta applicate
secondo». 30602 (3-6)a-a*=18a'*?=18a>
I «Per dividere due numeri razionali si moltiplica il primo per il reciproc - /*_'5“;2.(”_%2) Commutativa e associativa
del secondo». , W 3x2y?) della moltiplicazione;
13. Tradurre in formule le seguenti affermazioni: - —12x2y%26 prodotto di potenze
L. «vale O la somma di un numero e del suo opposto». j 8ab’cd
II. «vale 1 il prodotto di un numero per il suo reciproco». =~ . T
. . Bab* = ab* = ab?
14. Esaminare le seguenti operazioni eseguite su numeri dispari: R
* somma dei primi 2 dispari 1+3=4=22
* somma dei primi 3 dispari 14+3+5=9=32 rivere nella forma piii breve le formule assegnate negli esercizi dal n. 19 al n. 26.
 somma dei primi 4 dispari [4+3+5+7=16=42 , . zgz
Quanto vale la somma dei primi 8 dispari? . a-aaa Xxxex yyyy
Scrivere una formula generale che fornisca la somma S dei primi » numeri dispari 2 vy 774 oS
15. Esaminare le seguenti operazioni eseguite sui numeri naturali: ' 5 4 a3 . 3.0, 2.2
+ somma dei cubi dei primi 2 naturali 13423=0=32=(1+2) ara-a rxex Yy pez
« somma dei cubi dei primi 3 naturali 13+23433=36=62=(1+2+3)? bR P yoyry .44
Quanto vale la somma dei cubi dei primi 5 numeri naturali?
Scrivere una formula generale che fornisca la somma S dei cubi dei primi 2a-3a% ~3x2-4x > (=5y%) —222.(-52%)
numeri dispari. ; ; 4 7 5
2.2 2320 AL 2 _=2ps
2(2‘2(‘ —2,x”-3x z ( 52) 4h ( 4b)
2ab-3ba? ~3x2y2-4xy bc3-(—5ch?) —27x2.(=5x37%)
"~ La moltiplicazione nel calcolo letterale 7 I 7. 2 (5 s
P " 4bc?. 4 bc -5 yx3 er2 —xz3- ( -5 ) —4bx= ( 4 xb )
16. Completare la seguente tabella come & mostrato nella prima riga. o Scrivere almeno due formule che, abbreviate, diano la formula seguente:
Formula data : Formula pid breve Proprieta applicate | Bab
aa & Scrivere almeno due formule che, abbreviate, diano la formula seguente:
X-x 6x2y375
3yyy . ) Scrivere almeno due formule che, abbreviate, diano la formula seguente:
3cc Definizione di potenza |
_ = Ayt
PR . > A
_8p3 30. Scrivere almeno due formule che, abbreviate, diano la formula seguente:
342 I— —x4y028

 Eserqiy;
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Monomi e moltiplicazione di monomi e gerivere in forma ridotta i prodotti di monomi assegnati negli esercizi dal n. 41 al n. 51,
R — , ripetendo il procedimento indicato nel seguente esempio:
Sul_monomi — Calcolo Proprieta applicata
31. Fra le seguenti formule scegliere i monomi motivando la scelta. 1
a 0 ~a ] 1-a 2a 2+a dxy-(-2x%2) ( 4 y ) =
32. Fra le seguenti formule scegliere i monomi motivando la scelta. —(-2)4 ( 1 ) xxtyydr= Commutativa della moltiplicazione
ath ab Xy xX=y dxy xy+4 xyt 14
33. Fra le seguenti formule scegliere i monomi motivando la scelta. [ (=2)-4 ( 2 ) ] (XX (yy3)z= Associativa della moltiplicazione
axy? ax+y? 2%y 24y 2x53y7+z xy:z ‘ — =2.x142.yl*+3. 2= Prodotto di potenze di uguale base
34, Completare la seguente tabella come & mostrato nella prima riga. " 2x3y*z
Monomio | Coefficiente | Grado della 1* | Grado della 2° Grado 10a2h%c-2a*b 3ac? 3abed-4a*bcd
lettera lettera complessivo 41.
5a%h" 5 2 4 2+4=6 42. 6xy*8x22%-3x2 2xy-3xzt-2yt-z
3567
4 i 3 Sae*3a2b-2abe 6a23b2-2c% + d
o 43. 6
—he?
1 ! ! _ ' 2. 2 2 2 2
Xy 44. —a*HPc? 3 abc3a?b 3a2b-(-2)-6ae*(-3ce)-e:b
1 0 - 5 S
4 0 0 — 45. —xyzt-(—xyzt)-x-(—y)-z-t Oxyz3- = x2y%z = xy’z
-9h 3 3
-9 3 5
5 46. 1 ab(-3a*b)-(2ab?) B ab’ce’-5ab-e3-(—2e)
1 .
, L 47. 8xZyz-3xyz3y 3uv-3vyw-5v32.3w3
35. Scrivere due monomi di secondo grado e due di terzo grado. .
. : . . . —6x3-(~6y?)-(-62° 2. amt3-t2-n-5mn3
-f; 36. Valendosi delle lettere x, y scrivere tre diversi monomi che abbiano le seguenti 8 6x°(-6y7)-(-62) e romn
| caratteristiche: 49, 2ab*c-(=5a*bc?)-3abc’ 3hk-5kj-2/2n-8n3h
- coefficiente —1; :
i socondo grado. 50, _ % 2y- ( _ % " ) x-(—y?)z _m3n2-2mnk- %knz
37. Valendosi delle lettere x, = scrivere tre diversi monomi che abbiano le seguent o o 5 X
caratteristiche: SL yat-(—yzet)-x*(-1) -par3(—12p%¢*r) Spg*r
- cgefﬁcneme I .52, Nella seguente tabella, nella colonna contrassegnata dalla lettera C si inseriscono 1
- di terzo grado. coefficienti dei monomi considerati, mentre nella colonna contrassegnata dalla
38. Valendosi delle lettere y, = scrivere quattro diversi monomi che abbiano le seguenti lettera G si inserisce il loro grado; completare la tabella come ¢ mostrato nella
caratteristiche: prima riga.
- coefficiente 2; S
- di quarto grado. I° monomio | C G | 2° monomio | C G Prodotto C G
50 4 7 5xy2 5 3 20x4y5 20=4-5 | 10=7+3
6 b3S —2a*c*
L Tx3yS7T ‘ ' 14x3y%28
Moltiplicazione di monomi 54 10a*bc
39. Fra i seguenti monomi scegliere quelli scritti in forma ridotta, motivando 12 lxzys xhyt
scelta. ‘ 2
| —1 —3a%b
2xx? 2y 3xy-4a? 3xyz? 5 X2y ayis 9a%h'c 0
40. Fra i scguenti monomi scegliere quelli scritti in forma ridotta, motivando 1 % Moltiplicare i seguenti monomi per un altro monomio, in modo che il risultato
scelta. sia 6a3H3¢3.
—ab? —Ayv2y heeh 2h%¢3 3vayx - =Saxa I 6 32 22 Bb 6b2c2
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54. Moltipiic%arze i seguenti monomi per un altro monomio, in modo che il risultagg [(—abzc3)3]2 [(ab?3)]? [ab?c3P]*
o 2(2)?) a 5 43 2ty 204322 ” 66- [(4m2ﬂ3)3]0 [(@m?n*)0]? [(~4m2n3)31°
55. Moltzilg)licare’ i seguenti monomi per un altro monomio, in modo che il risultyy p { [(xy2)2]2 }2 { [(x2y)3]? }3 { [(2y)2]? } 3
sia a*hc.
0y2 2082 240
soqe e we w0 {LGe) T {LGe) T {TGe) T
56. Moltiplicare i seguenti monomi per un altro monomio, in modo che il risultatq . ) ) ‘
sia —x2y374, Flevare al quadrato 1 monomi assegnati negli esercizi dal n. 69 al n. 72.
. . 2 3 . 2,22 , ;
xXyz Sx 3 V7 —2xy ATyz : 69. by? —by* by*)? (=by*)P
57. Esaminare i seguenti monomi e scrivere ciascun monomio sotto forma di prodottg | 7. men’ 23 (cm2n3)? (~m2n3)0
di almeno due monomi. 2
—x —Xy ~2xy 4xy? 12x%y ~8x2y2. e e R (xymy?
58. Esaminare i seguenti monomi e scrivere ciascuno di essi sotto forma di prodotio dj - x."y”z" —2xaybze (—xaybze)? (—.Xabec)3
almeno due monomi. Scrivere almeno due monomi di quarto grado che siano quadrati di un monomio.
0 —1 1 b & —b?

Scrivere almeno tre monomi di sesto grado che siano quadrati di un monomio.

Fra i seguenti calcoli scegliere quelli corretti, motivando la scelta.
I (=0%[(-1xP=(-1)2x2=1-x2=x?
II. (—x)2=x?
ML (xyy=x2y?
IV, (xy)?=xy?

Potenze di monomi

crivere i monomi assegnati negli esercizi dal n. 76 al n. 78 sotto forma di quadrati di un
monomio, basandosi sul procedimento indicato nel seguente esempio:

4x2yO=22 320222 (3= (2y3)?

Scrivere in forma ridotta le potenze di monomi assegnati negli esercizi dal n. §9 al n. 68,
basandosi sul procedimento indicato nel seguente esempio:

Calcolo Proprieta applicata - 1
I ( ;o )4 9xty? Zx2y426 8 712
—zZxyiz? ) =
3 .
1 16. 25
4 = Bpl0 ELR PR 2 46,4 24
:( - % ) A= Potenza di un prodotto ) g ab 9 b 16 b b
2\4 , .
= ( — 3— ) y\4y3.4:,,»4: Potenza di potenza ‘ - 16 x2ny2m X2ay2b % b KA
:gl? HAyl2z8 Rispondere ai seguenti quesiti:
— - — a. spiegare perché non & possibile scrivere sotto forma di quadrato di un monomio
i i 22
232 2v2) 21y2) 2wy il monomio —x?y%;
59. (219 (29 (207 (=27 b. spiegare perché non & unico il monomio che, elevato al quadrato, da come
60. (~ar2)? (—a2y (—an2) (~axd)P risultato il monomio 9x2y?;
, - C. scrivere due monomi che, elevati al quadrato, diano come risultato il monomio
61. (b (hy2) (~by?) by 0x2)2. |
( 1 " ) 2 ( 1 " )4 ( 1 b ) 6 ( 1 u ) 8 Riqundere ai seguenti quesiti:
62. 34 . T3 3 4. spiegare come si trova il monomio che, elevato al quadrato, da come risultato
il monomio 25x°y9;
63 ( L ) 3 ( 1 P ) 5 ( Lo ) 7 ( 1 ab? ) ’ b. spiegare perché non & possibile trovare il monomio che, elevato al quadrato, da
69, ) 2 2 2 come risultato il monomio 25x%3;
Y o D3 2]4 C. dare una regola per stabilire se si pud trovare un monomio che, elevato al
64. [Qar?y}? ] [Qav2y?y | [Qax?y") quadrato, di come risultato un dato monomio. '
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Elevare al cubo i monomi assegnati negli esercizi dal n. 81 al n. 84. 3 Completare la seguente tabella come & mostrato nella prima riga.
2 2 2)2 .
81. ax —ax (~ax?)? (~ax2)0 /onig/ Coefficiente | Grado Cubo Coefficiente | Grado
82. & - -a?h (~a*b*’ (a0 M " 5 3 (Sxy*)’= 125=5° 9=33
5xy 125x3y5
83, xttym —xnym _ % Xy (—,\'"y'”)2 ﬁ
. 3 2v2
84. Xabe[ _2/\41),/12(' ("\41))/754')2 (—,\<’y”:")3 =Xy
85 i
. Scrivere tre monomi di sesto grado che si bi di i0. 4
gra e siano cubi di un monomio P ) I
86. Scrivere tre monomi di dodicesimo grado che siano cubi di un monomio. ///’,#__r =2 0
87. Fra i seguenti calcoli scegliere quelli corretti, motivando la scelta. gerivere in forma ridotta i prodotti di monomi assegnati negli esercizi dal n. 94 al n. 103.
L ()3={(-DyP=(=1)}y’=1y’=—? (-2ab)? —ab)? (-2a)% (~2)%ab
IL ()=}
L. (yz)*=y’s3 (-2ab)? ~2(ab)? (-2a)’b (=2)%ab
V. (yz)’=ys
Ba(be)? (=3a)?bc —3(ab)*c (=3abc)?
Scrivere i monomi assegnati negli esercizi dal n. 88 al n. 90 sotto forma di cubo dj 3a(bc)® (-3aybc 3(ab)’c (-3abc)?

monomio, basandosi sul procedimento indicato nel seguente esempio:

B8y =(-2 =D =2 S CPABY 2 CapCan

1
88. 27x1%y3 —27x12y3 = xl3y9z3 -y’ 1 2 1 2
8" 7 ’ [5 (_a2)] (—4b%) [-2— (-a?)(—4b%) ]
1 27 2
89. oo at®” — g b 0,001 b6 P24 CaP@BR=3¢Y [(a)2b)P(3c%)
- 5 0 5, 0
90. X3"y3m —X3ay3b QQ b3’76'12 _‘-6/1 [ 8 (_xz) :| (—6)73) [ g (—XZ)(—6y3) ]
64 ’
: ‘ . . 2 2
91. Rispondere ai seguenti quesiti: [ - ;—1 (-54%) ] b4 [ - % (5a)(-b% ]

a. spiegare perché & possibile scrivere sotto forma di cubo di un monomioil

monomio —x3y3;

b. spiegare perché non & possibile scrivere sotto forma di cubo di un monomio il

monomio 8x%y3;

c. dare una regola per stabilire se si pud trovare un monomio che, elevato al

cubo, da come risultato un dato monomio.

Collegamento con il paragrafo precedente

[_0’ 1 (_2’5y5)]3 (_5’226)

[-0,1(=2,5y%)(=5,226)

Problemi geometrici che conducono a moltiplicare
e a elevare a potenza dei monomi

E dato un rettangolo di lati a, b; risolvere i seguenti quesiti:

92. Completare la seguente tabella come € mostrato nella prima riga. a. calcolare 'area S del rettangolo;
- — 1 b. calcolare ’area S’ del rettangolo che ha un lato doppio;
Monomio | Coefficiente | Grado Quadrato Coefficiente | Grado | c. calcolare 1’area S” del rettangolo che ha entrambi i lati doppi;
Sxy? 5 3 (5xy?) 2= 25252 6=32 d. stabilire una formula generale che dia 1’area del rettangolo con un lato lungo ka
25x%y4 e Ialtro lungo b;
—2a% - e. stabilire una formula generale che dia ’area del rettangolo con i lati lunghi
3 22, - ka, kb.
2" . 105, Dopo aver svolto I’esercizio precedente, spiegare perché le seguenti affermazioni
_3 &2b3 ’ sono entrambe errate e correggere gli-errori per ottenere le corrispondenti
4 s affermazioni esatte:
-1 | - a. raddoppiando i lati di un rettangolo, se ne raddoppia !’area;
) 0 o b. per raddoppiare 1’area di un rettangolo bisogna raddoppiare entrambi i lati.
Sorai
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106.

107.

108.

109.

119.

111.

112,

113.

E dato un triangolo che ha un lato lungo b e I’altezza relativa a quel lato lung,
risolvere i seguenti quesiti:

™

a. calcolare I’area del triangolo; e

b. calcolare 1’area del triangolo che ha il lato doppio;
c. calcolare 1’area del triangolo che ha ’altezza doppia; , st
d. calcolare ’area del triangolo che ha doppi sia il lato che ’altezza.

1ive

0123

b. calcolare il volume V" e la superficie totale $” del cubo di lato triplo;
c. stabilire una formula generale che dia il volume del cubo con il lato lungo
d. stabilire una formula generale che dia la superficie del cubo con il lato lungo

Dopo aver svolto I’esercizio precedente, spiegare perché le seguenti affermazi

sono entrambe errate e correggere gli errori, per ottenere le comspondenu aff
mazioni esatte.

I. «Raddoppiando il lato di un cubo, se ne raddoppia anche il volume».

II. «Raddoppiando il lato di un cubo, se ne raddoppia anche la superficie».

E dato un parallelepipedo che ha gli spigoli lunghi a, b, ¢ ed il volume V dato d
V=abc

Risolvere i seguenti quesiti:
a. calcolare il volume del parallelepipedo che si ottiene raddoppiando uno spigo
b. calcolare il volume del parallelepipedo che si ottiene raddoppiando due spigo!
c. calcolare il volume del parallelepipedo che si ottiene raddoppiando i tre spig

Dopo aver svolto I’esercizio precedente, risolvere i seguenti quesiti:
a. stabilire una formula generale che dia il volume del parallelepipedo che ha gli
spigoli lunghi ka, b, c;
b. stabilire una formula generale che dia il volume del parallelepipedo che ha gl
spigoli lunghi ka, kb, c; .
c. stabilire una formula generale che dia il volume del parallelepipedo che ha &
spigoli lunghi ka, kb, kc. '

Dopo aver svolto I’esercizio precedente, scegliere fra le seguenti affermazio?
quella corretta motivando la scelta. ‘
I. «Per raddoppiare il volume di un parallelepipedo, bisogna raddoppiarné ut

solo spigolo».
H. «Raddoppiando gli spigoli di un parallelepipedo, se ne raddoppia anche

volume».

II. «Raddoppiando due spigoli di un parallelepipedo, se ne raddoppia anche'
volume».
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~Potenze di monomi_con esponente negativo

re in forma ridotta le potenze di monomi assegnati negli esercizi dal n. 114 al
basandosi sul procedimento indicato nel seguente esempio:

Dopo aver svolto I’esercizio precedente, risolvere i seguenti quesiti: _—""""""" Calcolo - ) Procedimenti seguiti T
a. stabilire una formula generale che dia I’area del triangolo con il lato lungo ‘s 1 Potenza ad esponente
e I"altezza lunga h; (—2xy’z )= = 2/{;%;2‘)#2 = negativo
b. stabilire una formula generale che dia I’area del rettangolo con il lato lungg —— - “‘ T '
’altezza lunga mh; - f.ﬂTz_lg—éT = Potenza di un prodotto
c. stabilire una formula generale che dia I’area del rettangolo con il lato lungg //__%Jf("z) X (y) (@) T
e I'altezza lunga mh. - v Potenza di potenza
. . . T (223222 T .
Dopo aver svolto I’esercizio precedente, scegliere fra le seguenti affermag; PR 1
- quella corretta motivando la scelta. ; = Ao J
1. «Per raddoppiare ’area di un triangolo bisogna raddoppiare o il lag L LY
I’altezza». 3
II. I<Pler raddoppiare ’area di un triangolo bisogna raddoppiare il lat ' (14 (4xy?)? (~4xy?)2 (4xy?)3 (~Axy?)~
altezza T
N " 15 (—ax)? (~ax®)* (—ax?)® (axy®
E dato un cubo di lato a, che ha quindi il volume V e la superficie totale S dati 15. l N
. 2y-5 _by2)-
V=a> S=6a> 16. by ; (=by?)? (=by") by")
. . . . -8
Risolvere i seguenti quesiti: 1 -2 —4 _ -6 _ 1 ah?
a. calcolare il volume V” ¢ la superficie totale S’ del cubo di lato doppio; S ( 3 ab? ) ( -5 ab ) ( ab’ ( 3 )

; 39
(_l 1;)'1 (-%a}ﬁ)u3 (,%abg)'S (—%a}ﬁ)q
[Qax?y)2 ]
[ab?c) ]
[@m2n?)=1° [(@m2n3)0]3 [(dm2n®)310
{{on?2) {21727 {[(=x2y) 2]} -3

LG 1Y {LCEe) Ty ALGa)" T}

(a1 ]2
[(at?cy ]2

[Qax?y*2]?
[ab?ch 2

Fra i seguenti calcoli scegliere quelli corretti, motivando la scelta.
1
L (2= 121y 2=l ==

X
L (—x)2=x?
I (~x)2=2x
1

IV. ()%= -
Y= Gy Ty
Vo (o) =—(xy)?
Fra i seguenti calcoli scegliere quelli corretti, motivando la scelta.
1
L (—a)y3=[(-1)al3=(-1)3a?=-1 a=a= s

II. (—ar’=d
. (—a) 3='3£1

V. (aby3= (b)3 a3b3
V. (aby?=ab®
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126.  Fra i seguenti calcoli scegliere quelli corretti, motivando la scelta.

Divisione di monomi

I
(aby* ~ 8a%h
1 1

I Qab)y3=

calcolare i quozienti di monomi assegnati negli esercizi dal n. 138 al n. 144, basandosi

II. 2(aby>= by =4 ql procedimento richiamato nel seguente esempio:
¢ Calcolo Procedimenti seguiti
L 2aby=2 — <=2 o —
(ab)? &P 8xy =8x2y3.(20y2) = Si moltiplica il primo monomio per il
V. 2ab-3= 2 ; 2xy* reciproco del secondo
a3b*1 , — =8x%3 27 1(y2) 1= Potenza del prodotto
V. 2ab>3=2a o= i—f =8x2y3- 27 x"ly 2= Potenza di potenza
=827 Iy ly 2= Prodotto di monomi
/‘ 4xy
. . L
Il reciproco di un monomio 5 & @ @ a @
Scrivere in forma ridotta il reciproco dei monomi assegnati negli esercizi dal n. 127 y < ¢ @ g @
n. 130. 3 , & b & » I
127. by “by3 (__by3)3 (—bv3)0 139 a3 b CS h3 k!
128. men3 3 (—mny? ) a? &b P ab? @b
140. 7, b ab a? @b
129. Xitym =Xy _2 iy (—xtiymy2 2 2,6
] 5 —x'yny i 2y x2;{3 x3}Z35 xzxz %Lé
130. "ﬂy bzt _2’\41). bz (—,\‘”Y,’ZF)2 (*,\4:\,/;_,(')3 : Y o *y Y
. ) i ) ’ - ad ad wd o ad
131.  Scrivere almeno due monomi che siano reciproci di due monomi di secondo grado. 142. - “a P ) 3
132. Scrivere almeno tre monomi che siano reciproci di tre monomi di terzo grado. 12ab?x* 12ab%x* 12ab%*
3. e 4a 3b
Scrivere i monomi assegnati negli esercizi dal n. 133 i reci ’
' S€ . al n. 135 sotto forma di reciproco di 24
un monomio, basandosi sul procedimento indicato nel seguente €sempio: b . 144. 1'6’2%2% 162:bl;j§ 32[132)(‘

1
Z J\~2y—6=4— 121 )yﬁ(— 1 )=(4,\'2y6 ¥ |

133, 9r4y2 LI N . -y , .

Py R v -4 Riflettere sulla divisione di monomi
134, 1 S 16 i 5 , 145. Sono assegnate le seguenti espressioni:

9 9 7 ¢ 16 b2t b (x:y):z x:(y:z)

Risolvere i seguenti quesiti:
135, 16 7y —xdyh 25 oty - a. sviluppare le espressioni sostituendo alla divisione la moltiplicazione per il
16 ’ reciproco;
i 5 ; : . spi ié risulta:
136. Spiegare perché i seguenti calcoli sono tutti shagliati e correggere gli errori. b sple(gar;: perche risulta
4 | x:(y:z)=x:y-z
( ——l_ - C - E—— . .« . - . . . .
(day)'= Xy Alyyt= 4xy dxy'= :4; c. riscrivere i calcoli indicando la divisione con la linea di frazione.

146. Sono assegnate le seguenti espressioni:

(x:y)z x:(yz)

137. Spiegare perché i seguenti calcoli sono tutti shagliati e correggere gli errori.

oyt 1 I 1
ab - — — —— — _l_ _ |
( 5 ) Sab 5 (@hr= L 5ab'= 5ab Risolvere i seguenti quesiti:
54 a. sviluppare le espressioni sostituendo alla divisione la moltiplicazione per il
reciproco;
b. spiegare perché risulta:
gc:(y-z)=x:y:z

c. riscrivere i calcoli indicando la divisione con la linea di frazione.
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147. Edatala seguente espressione: 3 abc® 1 b % @b i ab-b?
x:(y:2):(x1y:z) 5- 6 11 .8 ..
Risolvere i seguenti quesiti: S 2 abe 14 ab> 11 @

a. sviluppare 1’espressione sostituendo alla divisione la moltiplicazione 1073

. er i
reciproco; per |

b. .spiegare perché risulta:
x:(yz):(xy:z)=22
c. riscrivere i calcoli indicando la divisione con la linea di frazione.

Loso L oo 1,
5 3ab22ab2c2b30

1 5
S e g
1 1,a 1
EabS.zbc 2abc

5 3,51
6ab5c 5b 2b265

Nella seguente tabella, nella colonna contrassegnata dalla lettera C si inseriscono i
coefficienti dei monomi considerati, mentre nella colonna contrassegnata dalla
jettera G si inserisce il loro grado; completare la tabella come & miostrato nella

148. E data la seguente espressione:
x:(y-z):(x:y-z)

Risolvere i seguenti quesiti: prima riga.
a. sviluppare I’espressione sostituendo alla divisione la moltiplicazione e e 0 | C G |2°monomio] C | G |Quoziente C G
reciproco; pe 1°monCIID 2 8 3 3x2y? 3=24:8 | 4=7-3
b. spiegare I;erché risulta: s : 24 : 8)2)64 - - -
3 : 3540°C —Ta 5
v vy o) — l 3 527
x:(y2):(xiy-z)= 2 SOEYE—— 5q% 10c¢
¢. riscrivere i calcoli indicando la divisione con la linea di frazione. Loy 1
i —3a’b*c 0
‘Collegamento con i paragrafi precedenti
parag p
Scrivere in forma ridotta i quozienti, i prodotti ¢ le potenze dei monomi assegnati neg
esercizi dal n. 149 al n. 160.
149 a*be-ab? a*be-(ab)? (@?bc-ab)? - - -
C bk (ab)e &2 Addizione di monomi
150. @ébz%ci gflgz-ﬁcLacﬁ (@b-bPc-acy Sono assegnati i seguenti monomi:
a?b-bc a?b-(bc)? (@®b-bey? Ag 2 42 b
151, @bcab? a’be-(ab)® (@’bc-aby* Risolvere i seguenti quesiti:
) ab’c (ab)’c abc? a. scegliere le coppie di monomi simili, motivando la scelta;
b. sommare le coppie di monomi simili e scrivere il risultato in forma ridotta.
152 By2xySxdy x3y2(xy)5a3y (3y)2-xySady .
: x2y*-xy (22y)*xy x2(y-x)ty Ripetere ’esercizio 162 a partire dai seguenti monomi:
5 3 7 5x3 2x 2xz
153, Spidq 3022 43 3k 3k oo * g !
2p-5q 6xy-2x Oh-2k-h? Sono assegnati i seguenti monomi:
154 2x3y%-3xy3-(—4x3y) p*(-4q)-(=5pr’) 6xy 8xz dyx 2yz 4zx 2zy
: x2y8-(-3xy) (=2pqr)-(-rpq) Risolvere i seguenti quesiti:
a. scegliere le coppie di monomi simili, motivando la scelta;
155. 4R _?’hk Slf ’ Ahky> (hk) 12 b. spiegare in base a quale proprieta della moltiplicazione sono simili il primo e
b W3k 2%k ~2h-W3k-(2k)3 il terzo monomio;
c. D C o . o . dotia.
156 3xy2-2x2.5x%y3-4y (309)2(= 2002 (<5x2y)% 4y . sommare le coppie di monomi simili e scrivere il risultato in forma ridotta
’ 15x3y3-16x%y2 15x3y3-16x2y2 Ripetere I’esercizio 164 a partire dai seguenti monomi:
9ax? 2 2 2 2 242
157, 2aP38b4dbSh (=2ab)>(3a?b)4a%b-5b° wy 20y 4xay Tyax Sxay arx
. Sp8-2abt . : . .
10a°6°2ab 10a°65-(-2ab)* Ripetere I'esercizio 164 a partire dai seguenti monomi:
i - % b6} % 2R % ab>10b batbe 8a?bPc? 3cat? 8¥c%a 8a%bc? 9a?ct?
158. 1 B 1 4  Serivere almeno due monomi simili al monomio 2a2x e determinare la somma dei
3 @b6b g ab 5 P6a’h tre monomi. '
{ 591
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168.  Scrivere almeno due monomi simili al monomio 5ax? e determinare la SOmmg Fra le seguenti espressioni scegliere quelle che hanno come risultato il monomio
tre monomi. de x3, motivando la scelta.
. R, . . . 2, 3
169.  Scrivere almeno due monomi simili al monomio 6a%x? e determinare la Somm, XXX X+x+x 2x-x Xox 2x+x x40
dei tre monomi. 4 Scrivere almeno altre due espressioni che abbiano come risultato il monomio X3
170. Scrivere almeno due monomi simili al monomio 7xy%z3 e determinare 1a ra le seguenti espressioni scegliere quelle che hanno come risultato il binomio
SOmuy, F & p g q
dei tre monomi. x2+3, motivando la scelta.
171. Fra le seguenti addizioni di monomi, scegliere quelle che hanno come riSuitato i x243x xx+3 x+x+3 x243x2 T4+x+2x x2+3-0
monomio Sx, motivando la scelta. ' Scrivere almeno altre due espressioni che abbiano come risultato il binomio x2+3.
2x+3 2x+3x 2+3x L+dx x+4x 4+ Fra le seguenti espressioni scegliere quelle che hanno come risultato il monomio
s i . . . otivando la scelta.
172.  Fra le seguenti addizioni di monomi, scegliere quelle che hanno come risultagg 2ab,m
monomio 8a, motivando la scelta. ab+ab atb 2a:2b 2a:b 2b-a 2ab-1
Sa+2a+a 2+6a 2a+6a 20+6a% a+7 a+la Scrivere almeno altre due espressioni che hanno come risultato il monomio 2ab.
Scrivere almeno altre due addizioni di monomi che abbiano come sommg, 181,  Fra le seguenti espressioni scegliere quelle che hanno come risultato il binomio
monomio 8a. x%y*+4, motivando la scelta.
'73.  Fra le seguenti addizioni di monomi scegliere quelle che hanno come risultaty xy-xy+4 2xy-2xy xy+xy+4 xy-xy-2-4 yxty+2:2
monomio 9xy, motivando la scelta. ' Scrivere almeno altre due espressioni che abbiano come risultato il binomio
8x+y 8xy+xy 6xy+3 6x+3y 6xy+3xy  Syx+4xy X2y
Scrivere almeno altre tre addizioni di monomi che abbiano come somma
monomio 9xy. .
174.  Fra le seguenti addizioni di monomi scegliere quelle che hanno come risultatg
monomio 6x2, motivando la scelta.
y " .
D62 2:2+6 224652 14522 P52 245 L’opposto di un monomio
Smc;rll\(/)e;,rrleizoaé;r;eno alire tre addizioni di monomi che abbiano come somma crivere 1’opposto dei monomi assegnati negli esercizi dal n. 182 al n. 186.
B 82. «a b 2% =3y
. . P m2 —x2 73 3
Collegamento con i paragrafi precedenti Y
175.  Nella seguente tabella, nella colonna contrassegnata da C si inseriscono i o ax?y —bxy? - % Xy Xy
ficienti dei monomi considerati, mentre nella colonna contrassegnata da G si in :
risce il loro grado; completare la tabella come & mostrato nella prima riga. x2y2z2 —2x2%y252 —xy?z? —xyz3
1° monomio| C | G |2° monomio| C | G Somma C ~x%y?z2 (=xyz)? —x3y3z3 (—xyz)?
34 34 3,4 = , . L .
x5y 3 7 35y 3 7 8x’y 8=5+3 - Scrivere almeno due monomi che siano opposti di due monomi di secondo grado.
28¢5 4a'b3c ' PP X
5 oA 188, Scrivere almeno tre monomi che siano opposti di tre monomi di terzo grado.
x>y>z x>y z
8a?h 9a%b . . .
Collegamento con i paragrafi precedenti
0 3xy .
Esaminare i seguenti calcoli, che sono svolti per sviluppare 1’opposto di un
prodotto di monomi.
176.  Fra le seguenti espressioni scegliere quelle che hanno come risultato il mono
3a, motivando la scelta. 4 = (-)a o= 1)(b0)
atata aaa at+la a+2 a3 a+3 Associativa ~D(b-o)=[(=D)-(=b)] ¢
Scrivere almeno altre due espressioni che abbiano come risultato il monomio 3 Conclusione —(-b-c)=b-c
177.  Fra le seguenti espressioni scegliere quelle che hanno come risultato il bin®
4a+2, motivando la scelta. Ripetere procedimenti analoghi per scrivere in forma ridotta i seguenti monomi:
3a+a+2 4a+2a 3a-a+2 2+4a a3+a+2 a+3+2 ~b(-0)] ~(b-c) ~[(=b)(~c)] ~(=b-c)
Scrivere almeno altre due espressioni che abbiano come risultato il binomio 4ate In quale espressione le parentesi sono superflue?
ale reizi
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190.

191.

192.

193.

194,

Fra le seguenti espressioni scegliere quelle che hanno come risultato ~xy.
x(=y) (=0)(=y) (=] ~[=x(=y)]

Fra le seguenti espressioni scegliere quelle che hanno come risultato ab.
a-(-b) (—a)(-b) ~{a-(-b)] ~la(-b)]

Spiegare il significato delle seguenti formule, in cui la lettera « indica
lunque numero,

-2 (_a)Z
Spiegare perché ¢ sempre vera la seguente uguaglianza:
(ap=c?
Spiegare il significato delle seguenti formule, in cui la lettera @ indica un g
lunque numero.
@ (ay
Spiegare perché & sempre vera la seguente uguaglianza:

ay=—a’

Scrivere in forma ridotta i seguenti monomi:
~(-2x)? —~(=2x%) ~(=2x) ~(=2x)

Sottrazione di monomi

Scrivere in forma ridotta le differenze di monomi assegnati negli esercizi dal n, 195
n. 199, basandosi sul procedimento richiamato nel seguente esempio:

un Quig

Calcolo Pfocedimenti seguiti .
8abP-3ab*=8ab*+(-3ab%)= Si aggiunge al primo monomio 1’oppost
del secondo
=5ab? Somma di monomi simili
195. 4daa 5b-2b 8x—Tx 9y-9y 0-5
196.  7ab-10ab 10ab-Tab Tab-Tab 0-7ab Tab
197. 5220 20522 2,052 0-5x2 5

198. 4 xy*- %)cy2

2 0.4 0
3 33

199. % a*b-2a%b 2a2b—§ @b

Riflettere sulla sottrazione di monomi

200.  Sono assegnate le seguenti espressioni:

(x=y)-z x—(y-2)
Risolvere i seguenti quesiti:

a. sviluppare le espressioni sostituendo alla sottrazione I’addizione con I’oppo®

b. spiegare perché risulta:

X—(y~z)=x~y+z°

4t e
33

3,
O—Sab

. tef
Capitolo sesto  Algebra: il calcolo let

Sono assegnate le seguenti espressioni:
(x=y)+z x—~(y+z)

Risolvere i seguenti quesiti: N ’
2. sviluppare le espressioni sostituendo alla sottrazione 1’addizione con I’opposto;
pb. spiegare perché risulta:

x—(y+z)=x—y—2

2 data la seguente espressione:
x—~(y-z2)—(x—y-2)

Risolvere i seguenti quesiti: N
a. sviluppare le espressioni sostituendo alla sottrazione 1’addizione con I’opposto;

b. spiegare perché risulta:
x~(y-z)—(x—y—z)=2z
E data la seguente espressione:

x~(y+2)—(x—y+z)

Risolvere i seguenti quesiti: ‘ - ,
a. sviluppare le espressioni sostituendo alla sottrazione 1’addizione con 1’opposto;

b. spiegare perché risulta:
x~(y+z2)—(x—y+z)=—2z

Collegamento con i paragrafi precedenti

ivere nella forma pill breve le espressioni assegnate negli esercizi dal n. 204 al n. 244

dosi sul procedimento richiamato nel seguente esempio:

Calcolo Procedimenti seguiti

3a+da?-2-2a+5-6a%=
340 H—8) H-2a)+5+H(6a%)=

La sottrazione diventa addizione
con I’opposto

....... %

=3a+ 4P +(-8)+(-da)+5 + (6a)=

Si individuano i monomi simili

=(3-2)a+(4—6)a*+(-8+5)=
=1-aH-2)a*+(=3)=

Si addizionano 1 monomi simili

=q-20°-3
3a+1+4a+17-Ta a+5-8a+12+7a-7 [18; 10 ]
12412y-3y—y+142y-13 6-5y+3+2y-9+13y [ 10y; 10y ]
8x—2x+3-6x+5-8 11x+6-3x—5-8x-1 [0;0]
—1lc+3c-8+5¢ 442¢-12-5¢ [ =3¢-8; =3¢-8 ]

242243447+ 5
3421m+54—13m-m
0,25+1,45a-3,75+a
2,2244,35-1,82-3,35
82,7y-2,83-35 2y-4
0,012+0,55-0,072-0,09+0,082-0,46

7—7+6z-11+42+19
8m+3-m—12+66
3a-3-0,55a-0,5
—6z+3,85+6,4z-2,85
50y-7-2,5y+0,17

[ 7z+8; 7z+8 ]

[ 7m+57; Tm+57 |
[2,456-3,5; 2,45a-3,5 ]

[ 0,4z+1; 0,42+1 ]

[ 47,5y-6,83; 47,5y-6,83 |
[0,02z]
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214,
2158,

216.

217.

218.

219.

220.

221.

222,

223.

224,

225.

226.
227.
228.
229.
230.
231.
232.
233.
234.
235.
236.
237.
238.
239.
240.

3,81-142,35x-8,01+5+622,05x—0,8 [ 479 8ab’-Tab¥+2a*b*—Tab"-a* b +5ab>-ab*—ab’ [—2ab%]
42,7y-3,01-12,5y+2,99-20,2y+0,02 [ 10, 58503 +14a°0° 623 +a b3 -120°D [0]
2 3 1 1 5 4 1 [ 1 38732088 +5aTb8cT+2a8bc82a8b B-4aThicT [ BB cB+a™BBc ]
Sats o at TatT s a7 5 a+1;
3043 34 34 3 ‘ AR+ A3aH [~ PBc2a
1 .3 2 1 5.3 L
15x+6 PR 3x+2—2)c—l [—3x+2,»«éx+
1, 3 7. .1 9 1 9.1 9 . N Lo ) . 45 al n. 251
5 b— 3 +7 0 b+ 4 b 210 b+1 [ 10 b~ 3 0 b Avere in forma piu breve le espressioni assegnate negli esercizi dal n. 245 al n.
0 , Scnendo presente la proprieta commutativa della moltiplicazione. '
'~ te
2 1 3 3 1
e 2 b 2 2 322 2. _ah?
575757 10" 5 z42 ’ 245, YabP+a b—?’bza ba 2b2a+ba’-3ab*~a*b [ —ab?;—ab?)
3 3_3ba2a3 3p. _
12 " 31 . 5 o 1 L ! 246. a’b-3ab+2ba +3ba 2ba’-3ba-2a°b+ab [ 3a°b; 2ab ]
273747376 T e 12 (32 PP PR PP 2P+ [—a2b; —a]
1,213 L 3 ) ,
R TAR R S A [y+5 —yx3-2xy?-2x3y+3y%x —x3y=2y%—2yx3+3xy
2, 1.1, 1.3 1,4 f | [ =38y+xy% 320y +ay?]
shkgtskgry kst yei-2y° P32ty +572 2y-22%-Byz*+5y%7?
3 s 3 1.5 1 . ; [ —2yz%+3y%z%; -2yz*+3y%z2 ]
2 ool 202,20 2 22 2 3.2 50318213153 23_5n3 3,2 3
274t 9% gt 39 gt 99t g Pq-5qp>+8q°p+5pq 4°P-5p°q+8p°q*+3qp N
[9p°q% 9p°q° ]
8 5 5 1,3, 1,5 1, 1 1,
9 147 37" 27 18 14 18 2 1252 +drs-2sr+35%? S22+ 4sr-2rs+3r2s?
» 22 22
s 2 8 P4 3b 5.6 2 4 s 17 o [ 2rs+4rs®, 2rs+4rsse]
3B 9 5 15 9 Aggiungere alle seguenti espressioni un monomio, in modo che il risultato sia
3,2
7a-4b+32-15b+12a-20-18a+19h-11 [ 3y
2343y 4+ 252y —x2y? xy3+5:3y24xy3—=2y3x
Txy—4x+32~15x+12xy—20-18xy+19x-11 [ xy
Aggiungere alle seguenti espressioni un monomio, in modo che il risultato sia
25p—8+52g-17p-39g+17-8p-13¢-8 -3x3y2,
25y-8+52y2—17y-39y2+17-8y—13y2-8 —x3y242x3y - 5y23+ 243 203y2+4x7y3—x2y3-3y3x?
15y+82-24—162-33y+15+17y+72+9 [~ Aggiungere alle seguenti espressioni un monomio, in modo che il risultato sia 0.
P3P+ +203h° 2yz3-3y3245y32-323y-2zy3
15xy+8x2—24-16x?—33xy+15+17xy+7x*+9 [~ “ yETYERY yeny
D ab?—5+302b+bab’—c2h [ab2+202 Aggiungere alle seguenzti espressioni un mon;)mio, in m08do che 511 risultato sia 0.
_ s : 45 8PP 3¢ PP P3P 327558-30r855-2258r5+30s55/8
42-a’P*+ab*-371+2a°b*—ab aor
, Aggiungere alle seguenti espressioni uno o pilt monomi, in modo che il risultato
ab’—8a-16+3ab’+5a+19 [ 4ab®-3a* sia 0.
a+b+ab+1+2a+2b+2ab+2 [ 3ab+3a+3 b5 -3a3P+5b - 1h%ad 3b25-8P33+20°0%-1¢3b3
qris+3-qrs’2qrist5+2qrs’ [qrs3—61f2 Aggiungere alle seguenti espressioni uno o pit. monomi, in modo che il risultato

xy3224+xy2z=6-2xy’z+3xy32%+4
BB cH8abP2-3a2b3 cO—6ab’c*-13
2abc-5+16ab*c-abc+6-1Tab*c

W 8uv—Suw—3uvw+3uw—Tuv

- etter
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ach* 3@ cd+2a?hPed

la scelta,
3@ 2B+ BPR-3b3d?

x2y3__3 3 y2 +2 x2y 3_2y2 3

Fra le seguenti espressioni scegliere quella che ha come risultato 5a°b?, motivando

3@P2a°3+ 10’30 a?
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259.

260.

261.

Scrivere in forma pil breve le espressioni assegnate negli esercizi dal n. 262 al n. 27

Fra le seguenti espressioni scegliere quella che ha come risultato 3533 :
,m Q332 3
la scelta. Otlvanh ( % ) + ( % a*x ) [(=5aHX(~ax)]-(=2%) [4,01a%5]
PP A-3805+56°8 B2 +303p5-5a°h°
3 52, )? 3 2. Y3 a2 22 ) 2Y2 23
Fra le seguenti espressioni scegliere quella che ha come risultato 0, Motivang. ( 2 yz ) ( T ) T4 Xy (x7y ) H(=2x7) [ 4 ]
scelta. 0
N8 33 uY V2128 222 (D )2 D 52 , 2, 0.4
X242y +xy—2x2y2—xy X242yl xy—x2-2yl-xy [y ()(3 5; § X )iy I 5xy2) +x 1( 2071 ij 5 [2x°+8x7]
—3xy)y 1 25 _La23)Y L .
{[Cor +areo F(520) ) _, (1]

Fra le seguenti espressioni scegliere quella che ha come risultato 0, Motivang,

scelta.
e espressioni sviluppate negli esercizi dal n. 274 al n. 276 sono state scritte in forma pit

2a-a*+a+b—ab 2a-2a+a+b—a—b ; -~ coDr ' i
’ eseguendo i calcoli in modo errato; scoprire e correggere gli errori.

preve

cui si debbono svolgere addizioni, sottrazioni, moltiplicazioni, divisioni ed elevaziopj 74 1 x3y4~(3xy)2=l By%3xy?=xtyd
tenza di monomi, basandosi sul procedimento richiamato qui sotto. 27 3 3
L o34 N
Calcolo Procedimenti seguiti 3 %Y (3x7) =3 3xy=x'y
2xy)? 8x*y3 \ 2 ” e
+ —2x2y2.5x2y= (2xy)2  4x*y?
222 ( 2x%y ) I. Si eseguono le operazioni racchj Z;i‘i’% B L—zii =0 (Quy-4e2yP=ty—dty*=1
5 .
_( ZxXZ) NUERSERERRES fra parentesi ’ . ' . .
2x «Inventare» qualche espressione a piacere e scriverla in modo piti breve eseguendo
8x3y3 - g s i calcoli prima in modo errato e poi in modo corretto.
2 +16x4y*-2x2y2.5x2y2= II. Si eseguono.le elevazioni a poten P
X
=4xy+16xty*-10x*yt= IH. Si eseguono moltiplicazioni
e divisioni
=4xy3+(16-10)x*yt= 1V. Si addizionano i monomi simili
=4xy3 46yt Polinomi
| Completare la seguente tabella, come & mostrato nella prima riga.
262.  4a*<(2ax??- (‘— 1 ax+a’® ) +3a’2ax [ 243 1 —
Espressione data Espressione in forma Tipo Grado
p RN b
5 (-2a)° piit breve
263.  4a’+5b+1-3+2b- (2a) —5b+2 3xy+4x=3y+2xy 4x=3y+5xy Trinomio 2
o | 8x2—4y*6x>+x2y*
264. - (2a+-3aby— SIS Y T VO N 8x2—4x?—6x2+x2y?
ab ( 2 ) 8x24x*—6x>+x*
, 2
265. a2l +ad—(-2aP+Sa2b-4abP+(~a)3b49(~a) 22l da+3b-2ab+6ab—3b-4a
) abH-a)3b+9(a) [ 9at-2e0 4a+3b—2ab+6ab?—2ab-6ab?
9x> !—4xX }2 .
266. = +2y-5-| X - 3410 ,
(—x)? 4 [x 2x2y > [ 81 ) 219, Sono assegnati i seguenti polinomi:
267, 22 1 p 1 ) ~ , 3xy+dx 5xy2+2x2y+6x> 4xy2z+z3x+5+8xyz
. — _= 2. (_1) 2 o . . . .
—ard- 167" ( 4 az) ~2a+)-a 1) [ a>-3at Rispondere ai seguenti quesiti:
' a. indicare il binomio ed il trinomio, motivando la scelta;
. 4 3y2 | b. determinare il grado di ciascun polinomio.
X 3 2xy)? 4 '
268. 2 5T 5t ( xj)};) [5* 280, Ripetere I’esercizio 279 a partire dai seguenti polinomi:
( “3* ) ( 3 r ) ' 9ab+3x m2n2+2mPn+6n 20202 A+aPe+5+6b*
y
()2 ( 1 ? ) + 3 By ( 1 2 ) 2 81, Ripetere I’esercizio 279 a partire dai seguenti polinomi:
269. 4 1 2 37 [— 2x2+3x%y 6y—8x+3xy Ax2-5y2+3xy?-x?y?
4 V)
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Problemi che conducono a scrivere dei polinomi Sostituire i numeri alle lettere

282.  Disegnare un segmenio AC diviso in due parti: AB, lungo m, € BC, lung, , , . L i L. )
Costruire i due quadrati ABPQ ¢ BCRS nello stesso semipiano rispetto a AC (fig 1. Una lettera & una specie di contenitore, nel quale si pud inserire un qualunque
Risolvere i seguenti quesiti: &1 numero razionale; riflettere su questa affermazione completando la se-guente
a. determinare il perimetro p e I’area s del poligono ACRSPQ; tabella come & indicato nella prima riga e ciog calcolando il valore che as-sumono
b. determinare p e s nel caso in cui BC & diviso in due parti uguali; le espressioni assegnate quando alle lettere si sostituiscono i numeri indicati.
c. determinare p e s nel caso in cui AB ¢ il doppio di BC; 1
d. determinare p e s nel caso in cui AB misura 8 e BC misura 4. 0 -1 5
283.  Ripetere ’esercizio 282, ma costruendo i due quadrati in semipiani opposti rispe 2:0=0 2:(~1)=-2 2 % =]
to a AC (fig. 2).
284.  Disegnare un segmento AC diviso in due parti: AB, lungo m, ¢ BC, lungo ,,
nello stesso semipiano rispetto a AC costruire il triangolo equilatero ABP ¢
quadrato BCQR. x4 x42
Risolvere i seguenti quesiti: 242x
a. determinare il perimetro p del poligono ACQRBP; T . , . . )
b. determinare p nel caso in cui BC & diviso in due parti uguali; , 287.  Ripetere I’esercizio 286 a partire dalla tabella seguente:
¢. determinare p nel caso in cui AB & la meta di BC; 3
d. determinare p nel caso in cui AB misura 6 e BC misura 12. 0 1 “4
285.  Disegnare un quadrato ABCD e sul lato AB. costruire un triangolo ABE che gj =3y
isoscele sulla base AB e risulti esterno al quadrato (fig. 3); indicare con m | =34y
lunghezza del lato del quadrato, con / e n 1’aitezza ed il lato del triangolo isosce]
e risolvere i seguenti quesiti:
a. determinare il perimetro p e I’area s del poligono DCBEA; 3+y-3
b. determinare p e s nel caso in cui il triangolo € equilatero; 3 —y3-3y
¢. determinare p e s nel caso in cui il triangolo isoscele ha I’altezza che & i = de )
lato del quadrato; 8 288. Ripetere 1’esercizio 286 a partire dalla tabella seguente:
d. determinare p e s nel caso in cui AB misura 8, BE misura 5 e I’altezza de '
triangolo isoscele & lunga 3. 2 -2 ) 0
+m
Figura 1 Figura 2 Figura 3
E
; m+m
)
1
i n M2+ —
b
]
; 9 P A : Osservazioni sui polinomi
R Un polinomio viene spesso scritto ordinato secondo le potenze decrescenti. Questo
vuol dire che i suoi monomi sono scritti nel modo seguente:
- il primo monomio & quello di grado complessivo piil alto;
- seguono gli altri monomi con il grado in ordine decrescente.
Nella seguente tabella sotto la colonna G1° & scritto il grado del primo monomio,
B n c ] sotto la colonna G2° & scritto il grado del secondo monomio e cosi via; completare
A m n c A ™ D la tabella come & mostrato nella prima riga.
Polinomio dato G1°| G2°| G3°| G 4° | Polinomio ordinato
344=7 | 2+1=3 | 143=4 | 0+8=8 | T7y3+6x3y*—xy3+5x%y
S R
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290.  Un polinomio si dice omogeneo se tutti i suoi monomi sono dello stesso graqg
Fra i seguenti polinomi scegliere quelli omogenei ¢ quelli non omogenei, Moy
vando la scelta; scrivere quindi i polinomi ordinati secondo le potenze decresc@nti

x2+y*=2xy X24+y22x-2y X2+y2-2x2y X34+2xyz=4 52 N

291. Ripetere ’esercizio 290 a partire dai seguenti polinomi:
2a%+b*+3a-b 2a>+b*3ab m2+n?+m?n mm2y,

292. Un polinomio pud anche essere scritto ordinato secondo le potenze decrescen;
una data lettera. Questo vuol dire che i vari monomi sono scritti in modo che g
esponenti di quella lettera siano in ordine decrescente. Ecco due esempi:

5x3y4+2x2y—4xy3+8y8 ¢ un polinomio ordinato secondo le potep,
decrescenti di x;
8y8+3x3ydxy3+2x%y ¢ lo stesso polinomio ordinato secondg
potenze decrescenti di y.

Ordinare prima secondo le potenze decrescenti di x e poi secondo le poteny
decrescenti di y i seguenti polinomi: .

Tx2y2+8xy3—9x3y+2xy-3x 4x-5y+8xy-9x3y>+7

293. Dopo aver svolto ’esercizio 292, ordinare prima secondo le potenze decrescenti
a e poi secondo le potenze decrescenti di b i seguenti polinomi:

ab*+5a-4a*bo+5ab*+8 1-@*+b*+3ab-8a°b>

294. Scrivere i polinomi che presentano le caratteristiche seguenti:
a. un polinomio omogeneo di secondo grado con tutti i coefficienti che valgon

1; ordinare il polinomio prima secondo le potenze decrescenti di una lettera

poi secondo le potenze decrescenti dell’alira; ,

b. un polinomio di secondo grado in cui compare la sola lettera x e i coefficien

sono tutti positivi; ordinare il polinomio secondo le potenze decrescenti del

lettera.

295, Scrivere i polinomi che presentano le caratteristiche seguenti:
a. un polinomio omogeneo di terzo grado con tutti i coefficienti che valgono -

ordinare il polinomio prima secondo le potenze decrescenti di una lettera e p

secondo le potenze decrescenti dell’altra;

b. un polinomio di terzo grado in cui compare la sola lettera y e i coefficien

sono tutti negativi; ordinare il polinomio secondo le potenze decrescenti del

lettera.

Moltiplicazione di un polinomio per un monomio

Scrivere nella forma piit breve i prodotti assegnati negli esercizi dal n. 296 al n. 32
ripetendo il procedimento indicato nel seguente esempio:

Calcolo Procedimenti seguiti
2a(3a+4a®)=2a 3a+2a-4a*= Proprietd distributiva
=6a%+8a3 Moltiplicazione di monomi
296.  3b(4b*+5) 3b(4b%+5b) 3b6(4b*-5D)
297,  6x(2x%+x3) —6x(2x24x3) 6x(2x2-x")
3 3 3 3 3 3_6y)
298. 5 (4y3+6) -3 Y(4y3+6) 5 y(4y’-6y

. tterd
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ab(2¢-3)
‘3—‘ xy(32+9)

5a(ab+2)

x(xoy-1)
2ab(a-2b?)
3xy(x-2xy)
a(a+b—C)i
x(x+y-2)
ab(@+a+1)
xy(l+x+x2)
ac(b+ac+ab)
xy(y—xy—Xz)
ab¥(ab-ac?+2b)
a2b3(ab—2ac'+aéb3)
xy2z(1+3x2-2y)
4xy?(2xy+3yz3-5)

0,1a2b%(5,2ab+43,8a%-0,5b%)
-32,25a2bc*(0,1b¢-0,2ac+2,5ab) 317.

412(2,52-1,25tz+7,52%)

5 2

3 11
2 o 1L o
1 ab’c ( 11bc*- 3 d 4bc.)

% ab® ( 3ab-2b-6b%+ —56—a8 )

Riflettere sulla moltiplicazione di un polinomio per un

monomio

_2 x2y ( o) yz—ley+%5“

—abQa+7h)
- ;-1 xy(3x+9y)

~Sa(ab+2b)
X(x+xy)
—2ab(ab+a?)
Bxy(xy+y?)
—b(a-b+c)
—y(x-y+2)
—ab(b*+b-1)
—xy(y*+y-1)
—ab(c+ab+ac)

—xz(x+xz+xy)

319.

321.

323.

325.

Esaminare i seguenti procedimenti:

ab(2a-1b)
% xy(3y-9x)

Sa(ab—2a)
y(xy—x)
2ab{a*b%)
3xy(P-y?)
c(a—b-c)
z(x—y-z)
ab(ab+bc+ac)
xy(xy+yz—xz)
bc(a+ac+be)
yz(—z—yz+xz)
—ab(ab*+a*b-ab)
—*b*(3ab-2ac+b?)
~3x2yz%(y-22z-2)
—xy*(2y-3xy3+1)

3,75xy%(1,75xy+0,5x%y—4,5xy%)
1 2.3 a2 2.

3%y (3x—5y+3xy )

1 46 10 ,

12 (5x~1(_)y+ 3 X -6y)

Lo (4 .232,

g ¢ (3b2c~5a20bc)
7 245 40 3 12
12a“b(6a7b—4b 7c+7)

Calcolo

Procedimenti seguiti

— ey =(= ) (cty+z)=

—a=(-1)a

=1+ y+(1) 2=

Proprieta distributiva

—X—y—2

Sottrazione

Ripetere procedimenti analoghi per sviluppare le seguenti espressioni:
~(—x+y+z) —(—X~y+2)

—~(x-y-2) ~(~x-y-2)
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327..

328.

329.

Scrivere in forma pill breve le espressioni assegnate negli esercizi dal n. 330 aln. 336
ripetendo il procedimento indicato nel seguente esempio:

330.
331.
332.

333.
334.

33s.

336.

337.

338.

Scegliere fra le seguenti espressioni quelle che, scritte in forma piu breve, dangg
—x+y, motivando adeguatamente la scelta.

—(x+y) —(x-y) —(=x+y) —(=x-y)

Scegliere fra le seguenti espressioni quelle che, scritte in forma piu breve, dapy, o
x~y, motivando adeguatamente la scelta.

—(x+y) —(x~y) —(—x+y) —(=x~y)

Scegliere fra le seguenti espressioni quelle che, scritte in forma pil breve, dangg

-x-y, motivando adeguatamente la scelta.
~(x+y) () ~(=x+) ~(-5-9)

Collegamento con i paragrafi precedenti

Calcolo Procedimenti seguiti
3(2-2x)-Tx(x—3)= a—b=a+(-b)
=3[2+H(20) [ H=T0) [x+H=3)]= Proprieta distributiva
=3 x24-3-(2X)+H(=Tx) - x+(=Tx)-(=3)= Moltiplicazione di monomi
=3x24+(—=0X)+(=Tx)+21x= Somma di monomi simili
=—d4x2+15x

6+3(y-2)+5y-7(y-1)-2(y-3) [~y+13
3x-6(x+2)+5x—4x(-2)-3(x—2) [ 7x—6

(—x2y)(5xy—4y?)+Tx2y2(2xTy) [ O3y2-45x2y3
Y

8x3~ % x[4(2—y?)—4x2]-8x3 [ xy
(3ab+5a2-302)(—2a%-6a>b(b—a) {—104
P é— X2(x-3y)— i xly— ~;“)c2(3—x+ % ¥) [0
sa [ 26-3aby+2a ( % a-3b ) - % a(3a-6b) | [ 1065042

Problemi che conducono a moltiplicare un polinomio
per un monomio

E dato un rettangolo ABCD con il lato AB lungo m ¢ il lato BC lungo 7; sul 'la

DC si considera un punto P che ha distanza k da D. Risolvere i seguenti quesiti:

a. determinare 1’area s del trapezio ABCP;

b. determinare 1’area s nel caso in cui ABCD sia un quadrato;

¢. determinare I’area s nel caso in cui ABCD sia un quadrato con il Jato lungo
e P divida a meta il lato DC.

E dato un rettangolo ABCD con il lato AB lungo m ed il lato BC lungo n‘;er;
1 c

lato AD si considera un punto P che ha distanza 4 da A e sul lato BC si cons

un punto Q che ha distanza k da B. Risolvere i seguenti quesiti:

a. determinare le aree S e S’ dei trapezi ABQP e DCQP;

b. determinare le aree S e S’ nel caso in cui BQ sia il doppio di AP;

c. determinare le aree S e §'nel caso in cui ABCD sia un rettangolo con
lunghi 10 e 8, la distanza AP valga 2 e la distanza BQ valga 4.

il

ral
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£ dato un trapezio ABCD con la base maggiore AB lunga m, la base minore DC

lunga n e I'altezza lunga #; sul lato AB si considera un punto P che dista k da A.

Risolvere i seguenti quesiti:

a. determinare I’area § del trapezio PBCD;

b. determinare ’area S nel caso in cui PA sia uguale alla base minore;

¢c. determinare ’area S nel caso in cui ABCD abbia la base maggiore lunga 12, la
base minore lunga 8, I’altezza lunga 5 e la distanza AP valga 2.

E dato un quadrato ABCD con il lato lungo m; si prolunga il lato AB di un

segmento BE lungo n e si costruisce il rettangolo AEFD, che ha i lati AE e AD.

Risolvere i seguenti quesiti:

a. calcolare I’area S del quadrato, 1’area S"del rettangolo e determinare la differenza
S-S, sia valendosi del calcolo letterale che della geometria;

b. risolvere il problema nel caso particolare in cui sia n=2m;

¢. risolvere il problema nel caso in cui il quadrato abbia il lato lungo 15 ¢ BE sia
lungo 30.

" Divisione di un polinomio per un monomio

Scrivere nella forrpa piu breve i quozienti assegnati negli esercizi dal n. 341 al n. 351,
ripetendo il procedimento indicato nel seguente esempio:

""""""" Calcolo Procedimenti seguiti
4xPy+6xy* _ o 2. -l a -
2y, =(4x2y+6xy?)-(2xy) = b =a-b!
(4xty+6xy?)- 2711y ‘Potenza di un monomio
dx?y- 271ty 14 6xy2. 271 1y-1 Distributiva
2x+3y Moltiplicazione di monomi
20°b+6a*h* 2a*b+60*0* 2a2b+6a*b?
2a 2b 2ab
Pb+aP+ab? @Pb+a*bP+ab? @b+a’bP+ab?
a b ab
336’ +3a*h? 3a30>-6a2b*+3a* D
3a? 3p?
3303 —6a2b3+3°b? 3ab*-6a*b*+3a*b?
3ab 30%?
26°03A3-8aPhPc A 3
24°H°
28°D3 382 A+da b 347 2803382 A+ 4at b
2ac? ’ 2b%c?
8x4y376_4x6y375 486166 8x*y326-4x5y325+8x5y026
4yty2z4 349. 213y373
D¢+ 12p%¢3r5-18p3 151 60 r3+12p%¢ r°-18p°¢°r*
3pgr? ' wrr

605




Moltiplicazione e divisione di un polinomio per un monomig ; 366.  Raccogliere a fattore comune il fattore 2 nei seguenti polinomi:
Scrivere in forma piil breve le espressioni assegnate negli esercizi dal n. 352 al n. 361, 2a+4b 6x%-8y2 -14m+16n ~8%k-2
ripetendo il procedimento indicato nel seguente esempio: o . ' o ) .
) - : PPa— Nei seguenti polinomi raccogliere a fattore comune prima il monomio 2x e poi il
367. p
Calcolo Procedimenti seguiti ) MONOMio —2x. Y
(Py-xy*)6xy* =(x2y—xy})6xy*(3xy) = %=a-b*1 2x%4+4xy+6x —dax+14bx-2x 6xy—4dxz+2x
3xy
=(x2y—xy?)6xy?-3-xly-l= Potenza di un monomio 368. Nei seg}lenti polinomi raccogliere a fattore comune prima il monomio ab e poi il
=(x2y-xy3)2y= Moltiplicazione di monomi monomio —ab.
x2y-2y—xy3-2y Distributiva a’h-ab*+ab -3a*b*+4a*b-ab 283b-5ab>—ab®
2x7y2-2:xy* Moltiplicazione di monomi . Nei seguenti polinomi raccogliere a fattore comune prima il monomio Sax e poi il
369 p p
6P —aP) ‘ monomio —Sax,
2
352, 6a°b ‘;lj ;a v “—‘%ﬁ— Sax-15a%%+10a%%3 —10a%c+5ax2~15a%x2
12ab2c(ac—-ab) 2abPc(ac-ab) 370. Nei seguenti polinomi raccogliere a fattore comune prima il monomio % Xy e poi
353. > 3ac : b
4b " il ‘monomxo 3 X
10x*y3(5x+3y—4) 1 1 1 8
10’\4 3(5X+3 —4) ____.L “~ 2 = g2y & 1 2,22 2 3.3
354. 2y 56 3T eI 3T oY gAY
1043 (5x+3y—4 10x*y3(5x+3y-4) 371. Nei seguenti polinomi raccogliere a fattore comune prima il monomio 3a2h3 e poi
10ty (Sx+3y—4) p
355. 2xy? Sxty ‘ il monomio —3a2h?,
10Xy} (5 3y-4) 10243 (Sx+3y—4) 6a*bP-9a’b*+3a2%’ ~3a’b*+12a3b’~15a%b*
ATy Ox+oy—4) LAY L
356. 3.3
2:%y? Xy 372.  Nei seguenti polinomi raccogliere a fattore comune prima il monomio 2x%y3 e poi
812y2(6:2y+105y°—24%y2) il monomio —2x5y3,
357. 42 4x6y10_8 10564 101259 —2x5y3+4x0y3— | 8xSy
2 20322 .
358 8x2y2(6x%y+10xy?-2x*y%) 359, 8x%y*(6x%y +120xy 2x°y7) 373. Nei seguenti polinomi raccogliere a fattore comune prima il monomio iﬂyzzz e
' 2y? 2y poi il monomio — 1 x2y%z2,
8x2y2(6:2y+10xy2—2x2y2) 8xZy2(6x2y+10xy*—2x%y%) :
160. 8x7y*(6x }’4xy2 Y Y 361. 812y 3’_1 Ay3z i X2y 4l X2y 11_6 x2y2z3- % x2y3z2
374.  Nei seguenti polinomi raccogliere a fattore comune prima il monomio %abzc3 e
Raccoglimento a fattore comune poi il monomio -  abc’ ;
362. Completare le seguenti uguaglianze: g S 226 a3 % AP 2% PR 15_2 R
3x+6xy=........(142) By?-2y=.....(~4y+1)
~5a2+10a=.......(a-2) —1ab?-1a*b=......(a+b)
Raccggliere il fattore comune che si ritiene pill opportuno nei polinomi assegnati negli
363. Completare le seguenti uguaglianze: esercizi dal n. 375 al n. 384.
—6x22+12x%2%=.......(x—22) 20ax*~10ax*=.......(2-x) 35, Pugpidd Ba- - 22-d°
2 23 2
—15b%y*45b%y5=.....(1+3y) 5¢224200%2=.......(1+42%) 376, g B3 AP +8a—164°
364.  Completare le seguenti uguaglianze: \ 377, o —6a-+4 3x+9+6y TH2+21b-14
1 1 3 e ap= 3 B2 3
-5 ab*+ah == ab(.......) g eab?et=— 7 b L RN ~30a%+15a%+5a 20a3+1042-100a
365. Raccogliere a fattore comune il monomio x nei seguenti polinomi: 379, 8124 36341242 TmS+2 11 43
o5, _ X% 3 )
24l 5 x4 43 B0 B 4y7- 8y 16y5 152%+1026-524
I
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381.  2ab’-6a’P+4a’b 335122207 +64°0*

382.  5x8y7-5x7y5-10x%8 —8x5y3-4x3y>-8x3y3
383. 2xy2z3-6x3y2z+4x?yis? —28m2n?+20m?n’~12m2n3

384.  24r3sM5-32535+8r4sH0 — 162383k 4321k

38S. Correggere gli errori commessi nei calcoli eseguiti per raccogliere un fattop
€

comune nei seguenti polinomi:

1 1 1 _1
5 Xy+x= ) x(y+1) 5 Xy+x= 5 y(x+1)

3x2—6x+3=3x(x~2) 3x2—6x+3=3(x—2x)

386.  Correggere gli errori commessi nei calcoli eseguiti per raccogliere un fattope

comune nei seguenti polinomi:

5 . 3 S
4 ab+5a=5a(b+1) 4 ab+5a= 4 a(b+1)

8x8-2x4=2x*(4x2-1) S5x64+10x3=5x3(x2+2)

387. Correggere gli errori commessi nei calcoli eseguiti per raccogliere un fatto
comune nei seguenti polinomi:

—Tx2y2+Tx2=—Tx%(y*+1) —Ix22+T=Tx%(y>+1)

—4b73-Ap3z=-4bs(—2>~b?) ~4b73-4b3z=4bz(7*—b%)

Moltiplicazione di polinomi

Calcolare i prodotti delle coppie di polinomi assegnate negli esercizi dal n. 388 aln. 4
ripetendo il procedimento indicato nel seguente esempio:

Calcolo Procedimenti seguﬁﬂt'i
(a+3b)(Sa+by=a(Sa+b)+3b(Sa+b)= Proprieta distributiva
=a-5a+a-b+3b-5a+3b-b= Moltiplicazione di un monomio per ¥
=5d*+ab+15ab+3b*= polinomio
=5a2+16ab+b> Somma di monomi simili

388.  (a+b)(ato) (a+2b)2a+c) (3a+2b)(2a+4C)
389.  (3x+2y)(2x+4z) (2x+Ty)(5x+3z) Qx+T7y)(5x+3Y)
390.  Qm+Tn)(5m+3p) (2m+n)(6m+5p) 2m-+n)(6m+51)
391.  (A*+b)athd) (a+b)(a*+2b) (@) (@+2b7)
392.  (3aP+2ab)a+b) (3aP+2ab)(a>+b) (3q2+2ab)(@+b?)
393.  (2ab*+5ab)(@*+2b) (2ab?+5ab)(b*+ab)

394. ( 1 x+ :11})2 ) (3x2+4y) (2x+3y?) ( % 24 ;l )

3

ale

. tier:
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ripCt

(%M%b) (2 a+3p)

(0,25a+2b)(0,55a+0,5b)

( 12,7xy*+8,5xy%)(15,1x+3,7x2y)

Qa+b)a+b+c)
(2a+5b)(2a+5b+2c)

(x+y)(Bx+5y+z)

(% 2+;;~b2) (%a«-%b)
397.  (0,85a%h—-1,35ab*)(2,3a+1,8b)
399.  (6,55ab*+8,39a*b)(1,37a%b*+6,55b%)
(a+2b)(a+2b+3c)
(@b+7c)3a+5b+c)
2x+3y)x+y+z)

colare i prodotti delle coppie di polinomi assegnate negli esercizi dal n. 403 al n. 438,
endo il procedimento indicato nel seguente esempio:

Calcolo

Procedimenti seguiti

(@-3b)(5a-b)=
=[a+(=3b)|[Sa+(-b)]=

Differenza come addizione con I’opposto

=a[5a+(-b)1+(3b)[Sa+(-b)]=

Proprieta distributiva

=q-5a+a-(—b)+(=3b)-5a+(-3b)-b=
=5a2+(~ab)+=15ab)+(-3b*)=

Moiltiplicazione di un monomio per un
polinomio '

=5a2-16ab-3b* Somma di monomi simili
(a+b)(a—) (a-b)a+c) (a-b)a—<)
(a=2b)2a+c) (a+2b)(2a—) (a-2b)(2a—¢)
(3a-2b)(2a+4c) (3a+2b)(2a-4c¢) (3a-2b)(2a-4c)

(Bx+2y)(2x—4z)
Qx+Ty)(5x~3z2)
2x+7y)(5x3y)
Cm+Tn)(5m-3p)
(2m+n)(6m-5p)
(@*+b)(a—b?)
(@~1P)(a*+2b)
(P-D)(a*+20?)
(3a>-2ab)(a+b)
Qab>-5ab)(a>-2b)
( %x— iyz ) (3x2+4y)

(3e-20) (2a3p)

(0,25a—2b)(0,55a+0,5b)

(12,7:y2+8 5xy3)(15,1x-3,7x2y)

GBx-2y)(2x+4z)
2x-7y)(5x+32)
Cx=Ty)(5x+3y) \
2m-Tn)(5m+3p)
(2m;n)(6m+5p)
(@-D)(a+b?)
(@*+b%)(aP-2b)
(@) (@207
(3d+2ab)(@*-b)

(2ab?-5ab)(b*~ab)

(3x-2y)(2x-4z)
x~Ty)(5x-32)
(2x~Ty)(5x-3y)
2m=Tn)(Sm-3p)
(2m-n)(6m-5p)
(@-b)ab?)
(@) (a*-2b)
(@) (a?-2h%)
(3a%-2ab)(a*-b?)

(2x4+3y2) ( %xL % y)

(G- t0) (i)

419. (0,85a%b-1,35ab*)(2,3a-1,8b)
421.  (6,55ab*+8,39a%*b)(1,37a%*-6,55b%)




422. (Qa~b)a+b+c) (Qa-b)(a-b—c) 39 Completare la seguente tabella come € mostrato nella prima riga.
423.  (a+2b)(-a-2b-3¢) (—a+2b)(a+2b-3¢) ﬁ T b (a-b)(a+b)=a’-b’
P B W (x+y)=x2—y?
424.  (2a-5b)2a-5h+2¢) (—4b+7c)(3a+5b—c) G S y)ady)=xy
y

425. (=) (=3x~5y+2) (=2x-3y)(—x—y-2) — 3,

1 1 2 1.3 1 — | 3z
426. = x=3y+ < z } (3-32) Saxtsy-Sz ) 20—z , Xy L

( 3 4 ) ( 5 37 4 ) ( 3 > — (1—y)(1+y)=

L 1 1 2.1 3.4 5 — ] (~z-4)(—z+4)=
427. (4X”3y_2z)(3y_42) (5*’3y‘4z)(5““'3y) — " 18 1 8
428.  (6a+bh+o)(a+2b+c) +3b426)(da—b+) - ( 3773 q) ( 3Pty ) =

. : ‘ @ R R Cab—6bc)(—ab6bc?)=

429.  (a2b-0)a+b-3c) (a-7h+3¢)3a-2b-5¢) /ﬂ/,/‘ Completare le seguenti uguaglianze:
430. 2x+3y-2)(x~2y+2) (Bx—5y-Tz)(8x—3y-4z2) € o) | — Y=x2-4 GV ty)=1-y?
431. QRp+q-Tr)(3p=2g-+) (—5p+2q-4r)(Tp+8¢-3r) (p+.YP~..)=p*-q* Corm )b z)=x2—72

(5x+4Y)(5549)=(oe )oY

3 1 2 7 3
432. (7pq—gqr+ng) (“2.02—61—5194)
Batx+Tb2y)Baix-Thy3)=(......... ) V2

433, ( é prr+ % g % nq ) ( % pr— % qr— /_1—‘ qzr) 41.  Calcolare i seguenti prodotti numerici come & mostrato nell’esempio.
110-90=(100+10)(100~10)=100%-10%=10 000-100=9960
S ool o3 N(_3,. L1 o2
434. (Spq—3qr - ) ( G5 3pr2) 100-80 420-380 212188
Calcolare 1 prodotti notevoli assegnati negli esercizi dal n. 442 al n. 455.

4385, QRa—c)(abrac+a’+c)

(I-p)(1+p) 1-p)(~1+p)
436.  (3bc-2a)(ab*+alb-ac*-be)

(x=4y)(x+4y) (=x—4y)(—x+4y)
437. (bcd=3a)@b+acra’d-ad)

2m-3n)(2 —2m-3n)(—2 G
438, (cd-2adyalP+ad—P—bP) 2m-3n)(2m+3n) (22m=-3n)(-2m+31)

(ab-5c)ab+5¢)
(@B-NaP+b)

=) (xy>+x%y)

(~ab-5¢)(—ab+5¢)
(b3 (—a’+h%)

(—xy?=x2y) (=xy*+x2y)

Un prodotto notevole

(A -Sac 4P +5ac?)
Nel testo viene chiamato prodotto notevole il seguente prodotto di polinomi:

(a+b)a-b)=? -b* (a2 -Sact)(—4a*b*+5ac?)

dove le lettere a, b possono essere considerate due «contenitori» all’interno dei quali pos- (~azb—QbC3)(6bc3 —a2b)
sono essere inseriti numeri o monomi a piacere (fig. 4). Tenere presente quést’affermazion® L.
per eseguire gli esercizi dal n. 439 al n. 4585. ( § P+ i b2 ) ( % aZ_i B2 ) (_ % a+ i— b2 ) ( - % P Z}: b2 )
Figura 4 4 8 5 8 5 , 8 5
2 (grg0) (G-5m) (~g+gm) (~g-5)
- 5
. 453, (gaz+.1_)(%az_é) (_%az_,_é)(_%azm_é)
— 454, 322,32 (3 2252
- p— , (4.xy+44)(4xy—4z)
455, 3 22,9, 320 3,
(—4,\y+44 ) (—4xy—4z )
ale Bserciyi
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450.

457.

458.

459.

Figura 5

" Un trapezio rettangolo ACDE & costruito accostando ad un quadrato ABDE con il

'c. esaminare il problema nel caso in cui il quadrato abbia il lato lungo 10 ¢ 12

Problemi che conducono a calcolare prodotti di polinomi

E dato un rettangolo ABCD che ha il lato AB lungo m ed il lato BC lungo n; g;
toglie un segmento lungo p al lato AB, ottenendo il segmento AE e si aggiunge
lo stesso segmento al lato BC, ottenendo il segmento BF. Risolvere i seguentj
quesiti:
a. calcolare I’area del rettangolo che ha per lati AE e BF, valendosi delly
moltiplicazione di polinomi,
b. calcolare ’area dello stesso rettangolo basandosi su considerazioni geometriche;
¢. esaminare il problema nel caso'in cui il lato AB misuri 10, il lato BC misurj

5ep valga 2.

Un segmento AD & diviso in tre parti: AB, lungo m, BC, lungo n, e CD, lungo
p; da D si traccia un segmento DG, che & perpendicolare a AD ed & diviso in tre
parti: DE, lungo x, EF, lungo y, FG lungo z. Risolvere i seguenti problemi:
a. calcolare I’area del rettangolo che abbia per lati AD e DG, valendosi del calcolg
letterale; )
b. calcolare ’area dello stesso rettangolo basandosi su considerazioni geometriche;
¢. esaminare il problema nel caso in cui AB e BC siano uguali fra loro, DE e EF
siano uguali fra loro; T
d. esaminare il problema nel caso in cui AB ¢ BC misurino 10, DE e EF
misurino 7, CD misuri 3 e FG misuri 2. »

Un trapezio rettangolo ACDE ¢ costruito accostando ad un quadrato-ABDE con il
lato lungo m un triangolo rettangolo ¢ isoscele BCD: Sul lato AE si fissa un
punto F, che ha una distanza h da E, e da F si traccia la parallela a AC, fino ad
incontrare il lato DC in G (fig. 5). Risolvere i seguenti quesiti:
a. determinare ’area del trapezio ACGF valendosi del calcolo letterale;
b. determinare 1’area dello stesso trapezio basandosi su considerazioni
geometriche; '
c. esaminare il problema nel caso in cui il quadrato abbia il lato lungo 10 ¢ la
distanza FE valga 3.

lato lungo m un triangolo rettangolo e isoscele BCD. Sulla semiretta AE si fissa
un punto F, che ha una distanza & da E, e da F si traccia la parallela a AC, fino ad
incontrare la semiretta DC in G (fig. 6). Risolvere i seguenti quesiti:

a. determinare ’area del trapezio ACGF valendosi del calcolo letterale;
b. determinare I’area dello stesso trapezio basandosi su considerazioni

geometriche;

distanza FE valga 3.

Figura 6

R, .G
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Moltiplicare piu polinomi

Calcolare i prodotti di pitt polinomi assegnati negli esercizi dal n. 460 al n. 469, ripetendo

i procedimenti indicati nei seguenti esempi:

Calcolo

Procedimenti seguiti

x+ D) 0eHS)=(x+ D[ (x+3)(x+5) =

Proprieta associativa

=(x+D(x-x+x-54+3-x+3-5)=
=0+ 1)(x%+5x+3x+15)=

Moltiplicazione di due fattori

=(x+1)(c2+8x+15)=

Somma di monomi simili

=x-x24x-8x+x-154+x2+8x+15=

Moltiplicazione dei tre fattori

=x34+8x%+15x4+x2+8x+15=
=x3+9x2423x+15 Somma di monomi simili
Calcolo Procedimenti segﬁiti

C+Dx+H3)0=1D=0c+ D (- D(x+3)=

Proprieta commutativa

=(x2-1)(x+3)=

Prodotto notevole di due fattori

=x2x+x2-3+(=1)x+(-1)-3=

Moltiplicazione dei tre fattori

=x03+3x%-x-3

460.  3aQa+7)(6a+5)
461, (1-0)2+0)(3~x)
462.  (3a+4)(2a+1)(a-5)
463.  (3a+d)(2a+1)2a-1)
464.  (x+1)(—1)(2+1)
465.  (P+1O2-1)(+1)
466.  (1ex®)(1=2)(1+x3)

467, (2awp) (30-3b ) Gasbr)

4.0

468.  6x2y? ( ;—‘x2+ %yz ) ( 3 - % ¥ ) (3+y?)

3 7

460. 1020 (2avln)(2a-ln)@m

5

Esercizi

3a(2a+7)(6a-5)

(1-x)(14+x)(3—x)

3a(2a-7)(6a-5)
(1-x)(2+x)(2—x)
(Ba+4)3a-4)(a-5)
(Ba+4)(2a+1)(2a-3)
(c+2)(2x-1)(4x243)
(Z+3)(%-3)(y*+3)
(1-+22)(1=2)(1-2%)

( % atb ) ( % a-b ) (4a-6b+1)
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Completare le seguenti uguaglianze:
(o+3)2=x24 3%+ =

(-3)220242 () I (e
(=x+3)2=(n )220 Y D) F e e
(=x-3)2= (Y42 Y e ) Y2

Il quadrato di un binomio

Nel testo viene indicato il seguente procedimento per calcolare il quadrato di un binomio;
(a+b)*=a*+2ab+b?
dove le lettere a, b possono essere considerate due «contenitori» all’interno dei quali posso-

no essere inseriti numeri o monomi a piacere (fig. 7). Tenere presente quest’affermazione
per eseguire gli esercizi dal n. 470 al n. 488.

3y\2
(2y+1) G CYT YOO O NGO

Figura 7

Calcolare i seguenti prodotti numerici, come & mostrato nei due esempi.
101%2=(100+1)2=1002+2-100+1=10 000+200+1=10201

992=(100-1)?=100%-2-100+1=10 000-200+1=9801
1022 082 10,52 9,52

470.  Completare la seguente tabella, come & mostrato nella prima riga. (Calcolare i quadrati di binomi assegnati negli esercizi dal n. 474 al n. 488.

a b (a+b)?=a?+2ab+b? ] 474, (a+3) (a-3)? (—a+3)? (a-3)
2= 2 2
2x 3y (oty) =x*+2xy+y 415, (Qx45) (—2x45)2 (2x-5)? (-2x-5)?
m n
T 2xy 3 (3a+5by* (-3a+5b)? (3a-5b (=3a-5b)?
H =~ yZ
i o+ 247y (20%+7y%)? (23-Ty%)? (-200-7y3)?
+ ] )=
(2ab+5bc)? (6a°°+9b°y%)? (—6a%3+9b%?)? (6a23-9b3y2)2
(5r+50)° 0,25z +4y>2’)? (-0,25y%75+4y5737
JPt34) =
37371/ (0,25y37—4y5z%)2 (-0,25y35-4y373y
471.  Completare la seguente tabella come & mostrato nella prima riga. (3,5a%x%y5+0,5abx*y?)? (3,5a%4y5-0,5a5x4y?)?
a b (a+b)2=a?+2ab+b? | (=3,5a%4%+0,5a0xy?)? (=3,5a2:¢45-0,5a54y2)?
—X y (=YY= (=042 (=) y+y*=x>-2xy+y? 5 3 2 5 3 =
- 2p23, 2 p32 D23 23,2
-2m 3n B (3 x+5bx) (3bx be)
2m -3n 5 2 s
— . ] ( -3 b3+ T p3y? ) ( - % b2x3— 2 b2 )
3 - 7 2
>y 4x | ( 9 ax’z*+ = adr’z ) ( % ax’z~ = a*x%z ) :
5 ,
= 4x
—-Zy 7 2
2 e -] ( — o W+ S ad ) ( - % axti— 2 By )2
(k)2 - 5 ) 5
(=Tm-9n)> B ( 12 P4 15 M ) ( 15 M= 15 P
I 8 2 5 4 2
Lo %) = S e % S A B 2 a3 4 s
( 3 3 ) I ( 12’"P¢1+15mpq) ( 12 Pa= {5 P
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490.

Figura 8

491.

492.
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'E dato un quadrato ABCD di lato m; si costruisce il quadrato AEFG che ha il 154,

Problemi che conducono a calcolare il quadrato
di un binomio

Attorno ad un quadrato ABCD di lato m si costruisce un quadrato EFGH dj |

m+2p come & mostrato in fig. 8. Risolvere i seguenti quesiti:

a. calcolare I’area S del quadrato EFGH valendosi del calcolo letterale;

b. determinare la stessa area S con procedimenti geometrici;

¢. calcolare I’area S’ della zona compresa fra i due quadrati (in grigio in fig, 8)
valendosi del calcolo letterale; ’

d. determinare la stessa area S’ con procedimenti geometrici; »

e. esaminare il problema nel caso in cui AB sia lungo 5 e EF sia lungo 11.

ottenuto dal lato del quadrato dato raddoppiandolo ed aggiungendovi un segmenj

lungo p (fig. 9). Risolvere i seguenti quesiti:

a. determinare 1’area S del quadrato AEFG valendosi del calcolo letterale;

b. determinare 1’area S basandosi su considerazioni geometriche;

¢. calcolare ’area S’ della zona compresa fra i due quadrati (in grigio in fig. 9
valendosi del calcolo letterale;

d. determinare 1a stessa area S’ con procedimenti geometrici;

e. esaminare il problema nel caso in cui AB sia lungo 7 ed il segmento aggiung
sia lungo 6.

Figura 9

Sul lato AB di un quadrato ABCD di lato m si considera un punto E, che dista

da B; all’interno del quadrato dato si costruisce il quadrato AEFG. Risolvere !

seguenti quesiti:
a. calcolare I’area S di AEFG, valendosi del calcolo letterale;
b. determinare ’area S con procedimenti geometrici; :

c. calcolare I’area §’ della zona compresa fra i due quadrati, valendosi del calcolo.

letterale;
d. determinare la stessa area S’ con procedimenti geometrici; v
¢. esaminare il problema nel caso in cui AB sia lungo 10 e BE sia lungo 2.

Sul lato AB di un quadrato ABCD di lato m si considera un punto E, che dista 2

da B; all’esterno del quadrato dato si costruisce il quadrato AEFG. Risolvere !

seguenti quesiti:
a. determinare ’area S del pentagono DCBFG;
b. esaminare il problema nel caso in cui AB sia lungo 10 e BE sia lungo 2.

e
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494.

© 496.

4 2ab+ b2+ 2ac+2ad+2bc+2bd+c2+2cd+ =

=@ b2 P 2ab+2ac+2ad+ 2bc+2bd+2cd

Riflettere sul quadrato di un binomio

Completare le seguenti uguaglianze come & mostrato nel primo esempio:
y2+10y+25=y24+2-5-y+52=(y+5)?

P4+8a+16=a>+........ +42=(.....)2
X2-10x+25=x242-(=5) x+(......... V2=, V2=(n )
B2—8b+16=b242-(—4) bt Yoo (V7

Fra i seguenti polinomi scegliere quelli che sono lo sviluppo di (x+1)2, motivando
la scelta.

X242x+1 x2+1 1+ 4+2x x2-2x+1 x242x

Fra i seguenti polinomi scegliere quelli che sono lo sviluppo di (z—1)?, motivando

1a scelta.
721 7241

1+72-2z 22422+1 72-2z

2
Fra i seguenti polinomi scegliere quelli che sono lo sviluppo di (2aﬂ-—;-) ,

motivando la scelta.

1 1 1 |
2 2 3 2 £ 2t — 24 =
2a°+a+l a*+2a+ 4 da*+2a+ 4 da*+a+ 4 4a°+ p
. R . . . . .3 2
Fra i seguenti polinomi scegliere quelli che sono lo sviluppo di (Zx~2) ,
motivando la scelta.
2 x4 2 x2+3x+4 2 x*-3x+4 X-3x+4
16 16 16

I quadrato di un polinomio

Calcolare il quadrato dei polinomi assegnati negli esercizi dal n. 498 al n. 505, basandosi
sul procedimento indicato nel seguente esempio:

Calcolo Procedimenti seguiti

Proprieta associativa
dell’addizione
()2 =x242xy+y?

) 5 5 5 con
(a+b)*+2(a+b)(c+d)y+(c+d) x=(a+b) y=(c+d)

(a+brc+d)*=[(a+b)+Hc+d)P=

(a+b)*=a%+2ab+b?
(c+dy=c2+2cd+d
2a+b)(c+d)=Qa+2b)(c+d)y=
2ac+2ad+2bc+2bd

Sviluppo dei quadrati

Sviluppo del prodotto

=(ath+ctd)’= Sviluppo finale
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498, (2a+3b+4c)?
499.  (2a-3b-4c)
500. (2(1~}-319+4¢c+5a/)2
501. (2a+3b-4c+5d)?
502. (2a-3b-4c+5d)?
503.  (2a-3b-4c-5dy?
504. (P—2x2—x+4)2

505. (2a3—%a2—%a)2

(2a=3b+4¢)?
(-2a-3b+4c)?

(2a+3b4c)? - 508-
(-2a-3b-4c)?
(2a-3b+4c+5d)?
(2a+3b+4c-5d
Ra+3b-4c-5d)?
(2a-3b4c-5d)?
(2x3y%+3x%y—x—4y)?

3 30,4 05 L 202 52
(4xy+3x/ 4x+3y)

Il cubo di

un binomio

Nel testo viene indicato il seguente procedimento per calcolare il cubo di un binomio;

(a+by=a® +3a2b+3ab?+b3

dove le lettere a, b possono essere considerate due «contenitori» all’interno dei quali poss
no essere inseriti numeri o monomi a piacere. Tenere presente quest’affermazione per ey

guire gli esercizi dal n. 506 al n. 524.

506. Completare la seguente tabella, come ¢ mostrato nella prima riga.

09.

a b (a+b)3=a3 +3a%b+3ab’+b3
x y (x+y) =x3 +3x2y+3xy%+y?
2m 3n
3xy % yz
+1)’=
(2ab+5bc)y

(130"

510.

507. Completare la seguente tabella come & mostrato nella prima riga.

a b (a+b)3=a3 +3a%b+3ab?+b3
—x y (=) =(=0)*43-(=x0)2y+3(=0) y 4y =3 +3x2y By +y’
~2m 3n B
2m -3n -
—2m 3n - e
2 - Ste.
g y —3x
3 = 517,
—=y 3x ,
3 R 518
(2_1)3.__: - San
Chr2)3 - 519.
(=2m=3n)3 o
( 1.2 ) 3 520,
“3Pr3d) " . /

e

ale
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Completare le seguenti uguaglianze:
(x+2)3=x343( s Y2 (o W3 X....

(—3y+§) o P VA3 ) YA )=
(_3y_‘3i (o P )2 DB Y Yo ()=

Calcolare i seguenti cubi di numeri, come & mostrato nell’esempio:
113=(1O+1)3=103+3-102~1+3-10-12+13=1 000+300+30+1=1331

122 1013 993 98+

(@+2)? (a-2)

(2x+3) (~2x+3)3
Ba+b)? (-3a+b)?
2x3+3y%)? (2343y%)3
(@23+2b%y2)3 (—a2342p3y2)3
(0,25y373+4y52%)3

(0,25y35-4y57%)}

(3,5a24y0+0,5a0x%y?)>

(=3,5a2¢4y0+0,5a%4y?)>
5 3 3
= h23y = 3,2
(3lu,+5b,\ )

( - g b3+ g— bix? ) ’

— Calcolare i cubi di binomi assegnati negli esercizi dal n. 510 al n. 524.

(a+2)? a2y
(2x-3) (=2x-3)
(Ga-by? (-3a-h)?
(213333 (~2x3-3y%)3

(32032
(<0,25y325+4y523)
(-0.25y325-4y3z%)}
(3,5a%x4y0-0,5a%y?)3
(-3.,5a2x*y°-0,5a5x4y?)*

(%bz(.s_ %[ﬁxz )3

(_ % b3 2 32 )3
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7 33,9 3, 7 23 9 3,
521. (9axz+ axz) (gaxz— axz)
7 25,2 302 7239 32>
522, ( 9ax2+ axz) (~9axz— axz)
3 P (2, 235 4 3, )3
523. (12 + m q) (12mpq— mpq)
3 5 4 3
2 3, S 223 X 30
524. ( 12mpq+]5mpq) ( 13 Mg 15mpq)
Riflettere sul cubc di un binomio
525.  Completare la seguente uguaglianza come & mostrato nell’esempio.
Y3 43y243y+1=y3+3y2- 143-y- 124+ 13=(y+1)3
@B+602+12a+8=a+......... S +23=(.ce. )»
526.  Completare la seguente uguaglianza come & mostrato nell’esempio.
13-3x 24331 =343 12— 1) +3x(=1) 2+ (=1 P=[x+(— 1) P=(x—1)3
B3—6b2+12b-8=b*+3(.. )2 33 ).+ 3= oo P=(oonn. )3
527.  Frai seguenti polinomi scegliere quelli che sono lo sviluppo di (1+x)3, motivang,
la scelta.
1+ 2423 1+x3 14354352443 14+2x%4x3
528.  Frai seguenti polinomi scegliere quelli che sono lo sviluppo di (1—z)3, motivand
la scelta.
1-23 1-2z+23 1~2z-l-z2 1-3z+322-7°
529. Fra i seguenti polinomi scegliere quelli che sono lo sviluppo di (1+y2)3 mo
tivando la scelta.
1+2y%+y° 1+y® 14+3y24+3yty6 1+3y?
530.  Fra i seguenti polinomi scegliere quelli che sono lo sviluppo di (1-53)3, moti
vando la scelta.
1-b° 1-263+p° 1-3p3 1-3b3+3b6-1°
Le potenze di un binomio
531.  Completare la seguente tabella, basanddsi sul triangolo di Tartaglia:
b (a+b)*=a* +...a3b+...a%b%+...ab3+b*
1
Y 2
3xy % yz
(2242)*=
(3a?b+2ab?)* _
(1pe2q)
37739/ =

|
Capitolo sesto  Algebra: il calcolo feiterd

532-

Completare la seguente tabella, basandosi sul triangolo di Tartaglia:

— 2 | b (a+b)4=a* +...a%b+...a%b%+...ab3+b*
¥ -1
—y 2
— | 2
3xy - g yz
(@-2'=
ull (~3a®b+2ab?y*
(tr-39)"
373
533. Completare la seguente tabella, basandosi sul triangolo di Tartaglia:
a b (a+b)5=a® +...a%b+...a°b%+...a%b3+ ...ab*+ b®
y 1
2
2ab* % a*b
(Z2+2)=
o (3ay+2xy?)
(Loe3n)
I 2 2

34.  Completare la seguente tabella, basandosi sul triangolo di Tartaglia:

a b (a+b)5=a’ +...a%b+...a3b%+...a%b3+ ...ab*+ b®
y -1
-X 2
3
2ab? -2
5 a‘b
(~242)=
(=3x2y-2xy%)
1 3 5
~m->n) =
. ( 2 2 )

-~ 53s. Completare la seguente tabella, basandosi sul triangolo di Tartaglia:

b (a+b)%=ab +...a5h+...a%b%+...a3b3+...a2b*+ab5+bs
1
2
% @b
(m*42)5=
(Ba2y+2xy%)0

(330"
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536.  Completare la seguente tabella, basandosi sul triangolo di Tartaglia: @é . Q% :b‘% . ZZXE _b% : ( by )
by— asx- y ax y ax
a b (a+b)0=ab +...a°b+...a%b2+...a3b3+...a’b4+ab5+ 6 a® ﬁﬁ 5¢x3 i«f (—bzy2 ) (50x3)
-1 . by2 (12X2 4ay3 by2 a’i? 4ay3
X -2 B
2ap? | 3 ath R
2 T Divisione fra monomi fratti
X—, =
I eguire 1€ divisioni di monomi fratti assegnati negli esercizi dal n. 552 al n. 555,
Y—eXy 'peteﬂdo il procedimento mostrato nel seguente esempio:
1 3 \6 h r
Sm-Znj) =
(2 2 ) Calcolo Procedimento seguito
Calcolare le potenze di binomi assegnate negli esercizi dal n. 537 al n. 547, n.p_m. 4_m Divisione come n'loltiplicazione
; n g n p np per il reciproco
537.  (+D* (x+1)3 (x+1)0 (1) (x+1)8
' 2 2 2
538. (1) (1-y) 1—y)6 Y )8 & a 22 4a =Sa  a =Sa*  (3a
¢ 7 (= (=) (=) b 3b 5 4 B o (55)
539. x+2) +2)3 6 7 8
(x+2) (x+2) (x+2) (x+2) (x+2) X_ZX {LXE 5x%y 33@2 —5x2x 3x)12
540. 2—y)* (2-y)3 (2-y)° (2-y) (2-y) z 7 77 1022 7z 1022
2 22 %2 py2 2 4 _p
541. (@23 2433 2036 243y 2,38 ax’ |, by” X, oy” e (=Y
(x=+y°) (e +y?) (x*+y?) (x*+y?) (=8 by’ @ Py ad by? ( P )
23y 2_3\S 2_yH6 2. 13 -
542 0y =) y7) el O=y? ax® b Sex’ —ax® (——LbQ : ) : (‘5c-x3—)
543.  QaH+3d) (a?b*+3a%h?) QaPb*+3a3?) by* " ax* " 4ay} by? "\ a’x® 4ay’
| 544. Q-3 QB3R QB3R
|
545. (Gx%y3+2x%?)? (BxZy+2x3y2)yt (3x2y3+2x3y%)0
s46 NP 2 , 23 b s - Elevazione a potenza di monomi fratti
. x2y3-2x3y2)2 3x%y3-2, 3x2y3-2x3y?)6 ' '
(Oxy ) By =2y (Bxy=2ey9 Eseguire le elevazioni a potenza di monomi fratti assegnati negli esercizi dal n. 556 al
2 3 4 2 3 6 2 3 n. 859, ripetendo il procedimento mostrato nel seguenie esempio:
547. ( £ 25 2 2 ) ( 223 2 g2 ) (" X232 3y )
3 2 3 2 3 2 I
Calcolo Procedimenti seguiti
(3ab2)2_(_3_a_bﬁ%_ La_a
23 7 T (283)? bV
_ 9P L. (aby=at:
" - - - AP
Opel‘aZIOHI con monomi fratti _ 9% HL. (&"ym=a"m
L. _ 4x0
Moltiplicazione di monomi fratti
Eseguire le moltiplicazioni assegnate gegli esercizi dal n. 548 al n. 551, ripetendo il pro- ( 202 \ 2 2a% \ 3
cedimento mostrato nel seguente esempio: 3b3y ) ( ﬁy )
Calcolo Procedimento seguito ( 523 ) 2 ( 523 ) 3
m.op_mp Moltiplicazione di frazioni 724 7z
n g mn
- (orpy? o )¢
s48. £.2 22 da 5@ a =S (24) 8ng’ ) 8nqf’
-2 3b 5p? 4b B 4b  \5p?
6h% \ 2 6h*k \ 4
549, 2y xy? 5x%y 3xy? —5x2y 3xy? ( mp> ) (r_n;;)
z 7z 1022 7z 107
SToli
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Eseguire le elevazioni a potenza di monomi fratti assegnati negli esercizi dal n. 56
n. 563, ripetendo il procedimento mostrato nel seguente esempio: 3xy? 6172y 15xyz2
Calcolo Procedimenti seguiti | dxyz ~6x%y 3xy%2?
( 3201)32 )"~2= [ ( 3;1)(122 -1 ]7-= ( 32x;2 ) 2 L ar= 5 0.4ab’c? 2ahct 0,5¢%Hc?
X a
(25)? I @ a —12x:3y2%4 15x%yz3 dxyz
~ Ga?? T b b
9(a2(b2))2 ML (aby=a't’ 4a’t?e A9atb’c? 4a’be?
92%b*
- IV. i m:anm - . . . .
46 @) Addizione e sottrazione di monomi fratti
560 (2a2x )_2 ( 2y )_3 (—2a2x )vz (_QHQQ.X Fseguire addizioni e sottrazioni di monomi fratti assegnati negli esercizi dal n. §72 al
. 33y 3b3y 3b3y b3y ) n. 582, basandosi su un procedimento organizzato nei seguenti passi:
4. calcolare il m.c.m. dei denominatori;
561 (5x223 )—2 5x%y3 )—3 (—SxZX3 )”2 (:S_ﬁﬁ b, ad ogni monomio fratto sostituire un monomio che ha per denominatore il m.c.m.,
’ 7zt 724 ' 724 74 procedendo nel modo seguente:
, s 5 [.  dividere il m.c.m. per il denominatore;
562. Om’p )—2 ( 9m*p )—4 (—9m p )—3 (-_9mjg [I. moltiplicare il risultato per il numeratore;
' 8ng’ 8ng’ 8ng’ 8ng? _ sommare o sottrarre i monomi fratti ottenuti.
6h%k \ 2 6tk \ 4 —6htk \ -3 -6k k
563 (Gr) (o) (o ) ot s D+ b_a o, b
4 a b a b bc  ac
b a b a abc  3ab
. . . . 2 T2 K .
Minimo comune multiplo di monomi ab? =~ a'b ab? b et b
Ricordare che il m.c.m. di pid monomi si trova con un procedimento analogo a quello i + b & b ab. + 4
| si segue nel caso dei numeri interi; il m.c.m. si trova infatti con il seguente procediment b & b @ ce? " 2
- come parte letterale si considera il prodotto di tutti i fattori comuni ¢ non comun p 2 b B2
monomi dati, presi ciascuno una sola volta e con il massimo esponente; av. % = a’ %— a_]so_
- come coefficiente si considera: be “be ¢ be b ¢
o il m.c.m. dei coefficienti (preceduto dal segno positivo), se i coefficienti dei mon¢ Wz xz 2z xz
sono tutti interi; ' P N 2 5
* 1 negli altri casi. e g
. 5
Determinare il minimo comune multiplo dei monomi assegnati negli esercizi dal n. 5642 a’b +o+ b a’h —ct b
n. 571 e dividere tale m.c.m. per ciascun monomio, tenendo presente il procedimento ¢ ac ¢ ac
strato nel seguente esempio: w1 2t 1 "
p? +n2+mzp 2 ;"‘,’_72;
Monomi dati Fattori m.c.m. m.C.m.
fattore a b ab a b ab
2a3xy 2 Bxy 12a%x%y? 6xy? be ¢ 3 be ¢ 2
2a3xy = xy’/ i -
E N g, P, 4 pa_pP ., 4
4ax? 22 g x? 22.3.¢3 x2-y3= %:342))3 P T s B g TR
6xy3 23 x y3 =]2a3x2y3 M =D ab? _az be ab* & b
y A T be b S be o B
1 11 vy =z x
564. 5x3yz 12xy%z 10x3yz% Pl y oot ;5 + 5
565. 14a°p¢* —49 ab’c? dab’c
566. > mn - m?n’p
4 2
. . fettor?!
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Espressioni in cui compaiono monomi fratti

Eseguire le operazioni indicate negli esercizi dal n. 583 al n. 592, tenendo present:

- la priorita delle operazioni;
- il ruolo delle parentesi;

- il prodotto notevole;

- le potenze del binomio.

s83. (1+2) :(1+;4)

584, — %

585, (yl_)%) ; (§+§_2) .

sse.  [(S20o) (227,

591.

592.

2xy 2xy

a b
587. &—’lgz.abab

b b a
588. (x—i).(ﬁi)_(x_ )’
(o) (1)
590. (y+yl)2+(y—;1’-)2

(

(

Eseguire moltiplicazioni e divisioni di un polinomio per un monomio fratto assegn:
negli esercizi dal n. 593 al n. 602, basandosi sul procedimento mostrato nel gegue,

esempio:

Calcolo

Procedimenti seguiti

A a gy 4 oa o 4
b(3ab+4ab)— b 3ab+b

4a’b=

Proprieta distributiva

=3a?b+4a’

Moltiplicazione di monomi

593.  (2x*+4u3y+6x2y?) i

2
594,  (2¢%-4x3y—6x2y2) %;

(2x*+4x3y+6x2y?) i

2
(2x*4x3y-6x2y2) %v

r
Capitolo sesto ~ Algebra: il calcolo ette

, &
(3(zb3+5a3b+7a3b3) b
(35[[93—‘6(1317—901[)3) 3[)2.
(yPz+axdy’ 37248x2y%23) yLT

2x3

(riy?z e ) ;2_25
20
(d*hPe— —S53B—10a2b3) 5“53——2*

Raccogliere a fattore comune

Completare le seguenti uguaglianze:

Completare le seguenti uguaglianze:

6x 1222 _ 1
2 T T T ( . -2x )
1567  45p% _ 3
T T ( -3 )
Completare le seguenti uguaglianze
a & _a )
2(,2 2(/3 262 ................

seguenti espressioni:

@b 6|

+
c &2 3

nelle seguenti espressioni:

430 84 12d%°
6‘3 - cj - Lﬁ

3x2y? 9x2332 6oty
2 T 5 T3
a? & &b

221 237 92

15y 9% . y
4z2 422 T 4zP

. L . 4a
Raccogliere a fattore comune prima il monomio —

Bab*+5a°b+1a%b?) : f
2.
Bab*—6a°h-9a°H>) _Zé_al;
X
598. (x'y’z+4x’y’22482%%2%) 15 s
2,3
600.  (yz4x3y2-8x2yizY) ¢ y;; 5
2%

602. (@BPe-5a2DcA-10a2h*c3) s

valendosi di monomi fratti

%_3)2: .......... (%_1)
FE ()
e 2 (L)
1_?)_?3_%: ........ (~y+3)

3a__ _a _ a_
—_ 41)26'2 - b3()3 - b26‘2 ............

o . 3ab . . 3ab
Raccogliere a fattore comune prima il monomio —, ©pol il monomio — e nelle-

6P | a2
38 o c
3p3 . . 4a’p?
¢ poi il monomio — 3

46505 124%5°  1683D°
PR s

= accogliere i} fattore comune che si ritiene pitt opportuno nelle espressioni assegnate negli
SSercizi dal n. 608 al n. 613,

15x%y3

609. —ZZL —;% —J—Z3
ar ab be
611. 33 T3k 3k
3xy 6x 3y
613. 275t zt+2[

627
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614,

615.

616.

617,

Esaminare i calcoli assegnati in questo esercizio, eseguiti per raccogliere un faty,

comune, ¢ risolvere i seguenti quesiti:
a. scegliere i calcoli corretti, motivando la scelta;
b. correggere gli errori nei calcoli sbagliati.

Xy+x2=x2(y+1) xy+x=x? ( ;—} +1 )

32— 6x43=3x(x-2) 3x-6x+3=3x (v-2+ )% )

Ripetere I’esercizio 614 a partire dai seguenti calcoli:

5 _ 5 _ 1.1

> ab¥Sa=Sab(b+1) 3 ab+Sa=Sab ( it b)

8x8-2x4=8x8 ( 1- L ) 8x8-2x4=2x2(4x2-1)
4x4 !

Ripetere I'esercizio 614 a partire dai seguenti calcoli:
1 1
~Tx2y2+Tx2=—Tx2 ( 1+ — =Tx2y 4+ Tx2=-Txy? ( 1-—
Y y ( 2 ) y , Y ( B )

~4bz*4b3=4bz(-2) bz 4bi=apz 2+ 1)

Ripetere ’esercizio 614 a partire dai seguenti calcoli:

2
5x2-5y2=5:2(1—y?) sx-sy=sa2 (1= %)

x2

4 5, =4 3, 1
3xz+4z—3xz (1+x3)

4 5, 2.4 3o 3
3xz+4z~3xz (1+x )

7io?

Sviwpp
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Esercizi riassuntivi di tutto il capitolo

Calcolare nel modo pid breve le espressioni assegnate negli esercizi dal n. 618 al n. 6

basandosi sul procedimento mostrato nel seguente esempio:

Calcolo Procedimenti
(a+brc)(atb—c)= Proprieta associativa dell’addizione
[(atb)+c][(a+b)~]=
=(a+b)’—~?= Prodotto notevole
=a*2ab+b22 Quadrato di un binomio

618.
619.
620.
621.
622.
623.
625.

627.

(x+y+3)(x+y-3)
[m2+(n2-p)|[m?~(n*—p)]
(P+2xy-y1) (x 24+ 2xy+y?)

e+(y-2) 1 [x-(-2)]
(mP+n%—p)(m2+n2+p)
(22xy-yD)(x2+2xy+y?)
(m*=14nD)(m?+1-n?) (m*+1+n2)(m>—1-n?)

(2=2x+xy)(x2+2x-xy) (F2-2x-~xy) (x*+2x+xy)

(2m+n+3p+q)(2m+n—3p—q) 24.  (Cm-n-3p+q)(2m-n+3p-q)

(32425~ 1) (X3 4x2-2x+1) 626. O+ 4+2x-1)(3—1-x2-2x)

(%y3+3y2+y+1 ) ( % Y3yy-1 )

are le espressioni assegnate negli esercizi dal n. 628 al n. 652, eseguendo le opera-
: indicate € tenendo presenti:

' rioritd delle operazioni;

“ .1 ruolo delle parentesi;

- rodotto notevole; .

) 12 potenze del binomio.

(2x=5y)(2x+5)+(x=3y)?+(x+4y) (—x+4y) | 4x2—6xy |
(=D D=2+ [+ D - DIP—(P-2)(7+2) [2y%]
Ab-17Hab+3)3-ab)2b ( az—% ) ~@-37 [6a=3b]
9 ( % b ) (b2 ) +Gar+2a07-5(-ab? [ 124 ]
Gy 32y (-3) 45 (0]
3b(ab)Ha+b)a-b)2a-b)—(a+2b)(a—2b)2a—b) [3d% ]
[ Ce—y)-y (-2 2-2(=y) 2ty a2 (x2-2y2) [ —*]
(2sby—1Y—(2x—y—1 P4y (2x-1) [0]
(PHy+ D=y + D=y 2+ 1) [1]
(Ax2+y?) [ (- 2x+y)(2x+) P~(-Axy—1)(~4xy+1) {1]
(a+2bY~(a-2b)>-3b(-2a) [ 166°]
(a+b)*—a+b)(a’—ab+b*)-3abla+b) [0]
(R 1) (4 D)2 1 P—(242-1)2 [¥-2]
(=P +3(=y P Ay)+3 =) y) 2+ (e+y)>? [ 8x°]
3(aba+b)+3(@rbyA(b-a)-6ba+b)(—a+b) (0]
(y—%X)S— (—y—%X)sﬁ[y (%x—y)zm(—y?] [—4y*]
sx (14 %'x ) (P Per Y (x % ) [ 14—3 2]
Q24122 1) [ 64x6+16x2 ]
[(y+x)2y—0 1[4y I [0]

=D+ D—(e+1) [ —8x*-8x3-8x2-8x ]

1 1
1~;C3 x2‘4 x+l 1—2x]
1 [x B
1—— =42
X X
l_x l—x )
X X [ 1-x; 14x]
1 1_
L x 1
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650.

651.

652.

Il calcolo letterale per scoprire
proprieta aritmetiche

653.

654.

655.

656.

630

Per scoprire se due frazioni sono equivalenti si puo seguire il metodo indica
seguente esempio.

6 9 . .
Date le frazioni ;; e =, si considerano le due frazioni ad esse equivalenti e cq

stesso denominatore, dato dal prodotto dei due denominatori; si ottiene:

Si verifica cosi che le due frazioni sono equivalenti.
Ripetere il procedimento in generale, a partire da due frazioni che hanno il nuny

ratore e denominatore rappresentati da lettere, per esempio el
n

Verificare che le due frazioni sono equivalenti se risulta:

Nella storia della matematica si trovano molti tentativi per trovare delle form
aritmetiche capaci di generare solo numeri primi. Una prima formula & la segue

A partire dalla formula precedente, risolvere i seguenti quesiti:
sostituire a n i numeri interi 1, 2, 3, 4, 5 e verificare che il rlsultat
dell’espressione & sempre un numero primo;

b. sostituire a 7 il numero 41 e verificare che il risultato dell’ espressione nol
un numero primo.

Ecco un’altra formula ritenuta capace di generare solo numeri primi:
n2—79n+l60]

A partire dalla formula precedente, risolvere i seguenti quesiti:
sostituire a » i numeri interi 1, 2, 3, 4, 5 e verificare che il risultato dell’¢
spressione & sempre un numero primo;

b. sostituire a # il numero 80 e verificare che il risultato dell’espressione non/
un NUMeEro primo.

Un’altra formula ritenuta capace di generare solo numeri primi ¢
dovuta a Pierre de Fermat, matematico francese del XVII secolo:

Risolvere i seguenti quesiti:
sostitgire a n i numeri interi 1, 2, 3, 4 e verificare che il risultato dell’
spressione & sempre un numero primo;

. sostituire a n il numero 5 e verificare che il risultato dell’ espressione 1on eu
numero primo, perché & un numero divisibile per 641.

Algebra: il calcolo

Esaminare le seguenti operazioni:
32-1=8=24 42..1=15=3.5 52-1=24=4-6

Risolvere i seguenti quesiti:

a. rilevare le regolarita che si presentano nei calcoli;

b. indicare con n un qualunque numero intero maggiore di 2 e spiegare perché sot-
traendo 1 al quadrato di # non si ottiene mai un numero primo.

Esaminare le seguenti operazioni:
1-3+1=4=22 2:4+1=9=3? 3-5+1=16=42

Risolvere 1 seguenti quesiti:

a. rilevare le regolarita che si presentano nei calcoli;

b. indicare con n un qualunque numero intero e con #n+2 il suo secondo suc-
cessivo; spiegare perché aggiungendo 1 al prodotto di un numero per il suo
secondo successivo si ottiene sempre un quadrato.

Stabilire se sono vere le seguenti uguaglianze:
I O8=8 1 0626 I 05=5 1023-‘2

Genera, “zare i risultati precedenti, spiegando perché, per qualunque valore di n,
risulta semy. -e 10,=n.

Determinare qual & il piti grande numero di quattro cifre che si pud scrivere in una
data base, completando lo schema seguente:

- base 2: 1111=1-2341-2241.214+1-20=15
- base 3: 2 et
- base b: (b—=1)-b3+.... e

Verificare che il numero pid grande & b*-1

Il piti grande numero di cinque cifre che si pud scrivere in base b & b>-1.
Verificare I’affermazione precedente e dare una regola generale per determinare il
pit grande numero di 7 cifre che si pud scrivere in base .

Determinare 1’espressione decimale del numero 121, scritto in varie basi,
completando lo schema seguente:

- base 10: 121=1-10242-10"+1-10°=112

- base 3: 121=1-3242-3141.30=16=42

- base 4: L2 e s
- base b: F A e OO

Risolvere i seguenti quesiti:

a. spiegare perché il numero 121, scritto in qualunque base, da luogo sempre ad
un quadrato;

b. spiegare perché non si & esaminato il caso della base 2.

Determinare ’espressione decimale del numero 1331, scritto in varie basi,
completando lo schema seguente:

- base 10: 1331=1-10%+3-102+3-10'+1.10%=1 13

- base 4: 1331=1-4%43-42+3.41+1-40=125=53

- base 35: L33 e s
- base b: 13 43-D243D+ 1=

Risolvere i seguenti quesiti:

a. spiegare perché il numero 1331, scritto in qualunque base, da luogo sempre ad
un cubo;

b. spiegare perché non si & esaminato il caso delle basi 2 e 3.
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Figura 10

Un triangolo ABC, isoscele sulla base BC, ha I’angolo al vertice ampio

Risolvere i seguenti quesiti: '

a. determinare ’ampiezza dei due angoli alla base del triangolo;

b. prolungare la base BC, a partire da B, di un segmento BE=AB e, a partire dag
di un segmento CD=AC; determinare 1’ampiezza degli angoli internj ¢ ’
triangolo ADE. : 672

[ B=C=90°—0; A=90°+0; B=D=450

20,

Un triangol'o acutangolo ABC ha gli angoli interni A=a e ﬁ=[3 Risolvere i

guenti quesiti:

a. determinare I’ampiezza del terzo angolo interno;

b. condurre P'altezza AH relativa al lato BC e 1’altezza BK relativa al lato A
queste altezze si incontrano in un punto P. Determinare 1’ampiezza dell’ang

APB.

[Considerare prima gli angoli interni dei triangoli rettangoli AHB ¢ AKB ¢ inf
quelli del triangolo APB,; si ottiene AI/’\B=OL+B]

Ripetere il problema 665 nel caso in cui il triangolo abbia ’angolo di vertice
ottuso. [ AﬁB:OH‘B]

Ripetere il problema 665 nel caso in cui il triangolo abbia uno dei due angoli A
[ APB=180°—(cr+B) ]

Un triangolo ABC, isoscele sulla base BC, ha I’angolo al vertice ampio 2
Risolvere i seguenti quesiti:

a. determinare ’ampiezza degli angoli alla base;
b. condurre le bisettrici degli angoli alla base e chiamare P il punto di inconiro

. A
ﬁ, ad esempio A, ottuso.

queste due semirette; determinare I’ampiezza dell’angolo BfC. ,
[ BPC=90°+0/]

Un triangolo ABC rettangolo in A ha gli angoli acuti ampi B e, con B<Y.
Confiurre la bisettrice dell’angolo esterno di vertice A, retta che incontra la retta
BC in D; determinare I’ampiezza degli angoli del triangolo DAC.

[ COA=y-45°
In fig. 10 & rappresentato un triangolo rettangolo che ha i cateti lunghi a,

I’ipotenusa lunga ¢ ed € circoscritto ad una circonferenza di raggio r; indicare con
2p il perimetro del triangolo e verificare che valgono le seguenti due uguaglianze:

674,

O p=a+b-r
C

(D) c=a+b-2r

B

. e
Capitolo sesto  Algebra: it calcolo jettera!

Figura 11
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Sserciz

A partire da un dato quadrato ABCD di lato m, si costruisce un altro quadrato

LMNP in questo modo: si prolungano i lati del quadrato dato di uno stesso

segmento lungo n e si congiungono gli estremi ottenuti (fig. 11). Risolvere i

seguenti quesiti:

a. determinare 1’area S del quadrato ABCD e I’area S’ del quadrato LMNP, che si
ottiene aggiungendo a S 1area di quattro triangoli uguali;

b. determinare le aree S e S’ nel caso in cui i due segmenti AB ¢ BM abbiano
uguale lunghezza. :

A partire da un dato quadrato ABCD di lato m, si costruisce un altro quadrato

LMNP in questo modo:

- si fissa su ogni lato del quadrato dato uno stesso segmento lungo 7, in modo che

risulti:
LB=MC=ND=PA=n

- si congiungono gli estremi ottenuti (fig. 12).

Risolvere i seguenti quesiti:

a. determinare I’area S del quadrato ABCD e ’area S’ del quadrato LMNP, che si
ottiene togliendo a § 1’area di quattro triangoli uguali;

b. determinare le aree S e S’ nel caso in cui il segmento LB sia lungo la meta di
AB.
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A partire da un dato rettangolo ABCD con i lati lunghi m e n, si costruisce un

quadrilatero LMNP in questo modo: si prolungano i lati del rettangolo dato di uno

stesso segmento lungo p e si congiungono gli estremi ottenuti. Risolvere i

seguenti quesiti:

a. determinare ’area S del quadrilatero ABCD e I’area S’ del quadrilatero LMNP,
che si ottiene aggiungendo a S Iarea di quattro triangoli uguali;

b. determinare le aree S e §” nel caso in cui m e p abbiano uguale lunghezza m;

c. determinare le aree S ¢ S’ nel caso in cui z e p abbiano uguale lunghezza n.

A partire da un dato rettangolo ABCD con i lati lunghi m e n, si costruisce un

altro quadrilatero LMNP in questo modo: '

- si fissa su ogni lato del rettangolo dato uno stesso segmento lungo p , in
modo che risulti:

LB=MC=ND=PA=p
- si congiungono gli estremi ottenuti.
Risolvere i seguenti quesiti:
a. determinare I’area S del rettangolo ABCD e ’area S’ del quadrilatero LMNP,
che si ottiene togliendo a S ’area di quattro triangoli uguali;
b. determinare le aree S e S’ nel caso in cui il segmento LB & lungo la meta del
lato minore.

Disegnare un rettangolo ed indicare con 2m e 2n la lunghezza dei suoi lati;

risolvere i seguenti quesiti:

a. calcolare Iarea del quadrilatero che si ottiene congiungendo i punti medi dei lati
del rettangolo;

b. spiegare perché il quadrilatero & un rombo.




